I. megoldas. Egy csonkagulat, amelynek alaplapja A, fed6lapja B teriiletii (B < A) egészitsiink ki galava. A | hoz-
zatett” és a hozzatevéssel kapott gulak kozéppontosan hasonldéak. Ha a csonkagila magassaga m, a teljes gulaé pedig
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A csonkagula kettévagasakor keletkezett ,alsd” csonkagula alaplapja ugyancsak A, fed6lapjanak (ismeretlen) teri-
letét jeloljiik C-vel. Mivel ugyanarra a V' térfogata gulara egészithetd ki, mint az eredeti csonkagiila, a térfogata az
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imént levezetett képlet szerint V <1 ) A feladat feltétele tehat:
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II. megoldas. Jeldlje a csonkagila térfogatat V, a részek térfogatat Vi és Vi, a hozzajuk tartozdé magassagokat m;
és mao, a sikmetszet teriiletét x.
A teljes gula térfogata

V:@(&Lx/@tl); Vlz%(8+\/8_x+x); %:%(m+\/§+1).

A térfogatok egyenlGségébdl, valamint abbol, hogy a Vi + Vo = V) a térfogatok haromszorosara felirhatjuk:
(1) my(8+x+ V8x) =ma(z+Va +1),

2) mi(8+z+V8x)+ma(r+1+Vx) = (m+m)(9+V8).

(1)-bol fejezziik ki mq-et:
ma(z+1+ )
8+z++8r

mi =
Ezt helyettesitve (2)-be:

ma(z+ 14 T)

ma(z+1+vVz)+mo(z+1+Vz) = STt Ve

+ ma (9+\/§).

Végezziik el a kijeldlt miiveleteket és egyszertsitsiink mg # 0-val, valamint vezessiik be a v/z = a 4j ismeretlent. Ekkor
a kovetkez6 negyedfoki egyenlethez jutunk:

2a% + (2 +4v2)a® — (14+16v2)a — (65 + 18v2) = 0.
Az els6 2 tagbol kiemelhetjiik a 2a>-t, kapjuk, hogy

2a°(a+1+2v2) — (1+16v2)a — (65 +18v2) = 0.

Nézziik meg, hogy (a +1+2V2 ) osztoja-e az egyenletben szerepl6 masik két tag Osszegének, azaz létezik-e olyan c
szam, amelyre a
cla+142v2) = (16V2+ 1)a+ 65 + 18V2

egyenlGség teljesiil. Az egyiitthatok egyenlGségebdl kovetkezik, hogy

ca = (16v2+1)a.



Ez ¢ = 162 + 1 valasztassal teljesiil, és valoban
(16V2+1)(2V2+1) = 64+ 16v2 +2V2 + 1 = 65+ 18V/2.

Igy a polinom szorzatta alakithato: (2a3 —-1- 16\/5) (a + 1+ 2\/5) A masodik tényez6 egyetlen gyoke negativ, ami

141642
nem lehetséges (a = /7). Az els6 tényezs egyetlen valos gydke a = \3/ +T\/_ ~ 2,27752, azaz a sikmetszet teriilete
z = a® ~ 5,187 cm?.

Megjegyzés. A feladat valojaban — ahogy az a megoldésokbdl is kideriil — nem feltétleniil csonkagulakrél, hanem
altaldban ,csonkagulaszerd” testekrdl szolt; csak az szamitott a végeredmény szempontjabol, hogy az alap- és a fedd-
lapnak mekkora a teriilete, alakjuk viszont k6z6mbos. Ezért nem tekintettiik hibasnak azokat a megoldasokat sem,
amelyek csonkagula helyett csonkakippal szdmoltak.



