Az allitds nem igaz. Sok ellenpélda konstrualhato, ezek koziil kett6t irunk le. A masodik azt is mutatja, hogy
nagysagrendileg legalabb n? kék pontra van sziikségiink ahhoz, hogy a térben n piros pont altal meghatéarozott minden
tetraéder belsejében legyen koziiliik legalabb egy.

I. ellenpélda. Legyenek a piros pontok a kovetkezdk: egy ABC D négyzet négy csicsa, valamint a négyzet ko-
zéppontjabol induld, a négyzet sikjara merdleges f félegyenes kezdSpontjatol kilonboz6 Py, Ps,. .., P,_4 pontjai (a
szamozast valasszuk agy, hogy minél nagyobb egy pont indexe, annal tavolabb van a négyzet sikjatol, lasd az 1. d@brdt).
Ekkor az ABP;P;11, BCP;P;y1, CDP; P11, DAP,P;1; (i =1,2,...,n—5) olyan tetraéderek, melyeknek nincs kozos
bels6 pontjuk. E tetraéderek szdma 4(n — 5), azaz legalabb 4n — 20 kék pont kell ahhoz, hogy a piros pontok altal
meghatarozott minden tetraéder belsejében legyen koziiliikk legalabb egy. Ez a szadm viszont nagyobb, mint 3n, ha
n > 20.

Nyeste Szabolcs (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., 10. évf.) dolgozata alapjan



1. dbra 2. dbra

II. ellenpélda. Legyen n = 2k. A piros pontok legyenek az e és f kitérs egyenesek F1, Fo, ..., Ey és Fy, Fo, ..., F},
pontjai, ahol a pontok az indexeiknek megfelels sorrendben helyezkednek el az egyeneseken (lasd a 2. dbrdt). Ekkor
1 <4,j <k—1esetén az E;E; 1 F;Fj41 tetraéderek koziil semelyik kettének nincs kozos pontja. Legyen ugyanis
E;E;1FjFji1 és EyEy 1 Fj Fj 4 két kiilonbozo ilyen tipust tetraéder. Feltehetjiik, hogy ¢ < i’. Ekkor az F; 1 pont
és az f egyenes altal meghatarozott S siknak a két tetraéder F; illetve Fy 41 cstcsal kiilonbozé oldalara esnek, E;yq,



F;, Fj11, Fy, Fjr4q S-en vannak, Fy pedig vagy S-en van, vagy ugyanarra az oldalara esik S-nek, mint E; 4. Tehat

2
S elvalasztja egymastol a két tetraéder bels6 pontjait. Az ilyen tipusi tetraéderek szama (k — 1)2 = (g — 1) , ami

n > 16 esetén nagyobb, mint 3n.



