A feladat megoldasai soran az e szam 130-138. oldalain megtalalhato ,, Amit jo tudni a hdromszégekrdl” cimi
cikkben szerepld jeloléseket és eredményeket hasznaljuk.

1. dbra

I. megoldas. Az 0,0,0,. haromszog teriilete megegyezik az ABC, O,BC, O,CA és O.AB haromszogek teriile-



tének Gsszegével (1. dbra). Ezért azt kell megmutatnunk, hogy
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Mivel = -1, = —1és = — 1, elég azt megmutatni, hogy
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egyenlGtlenség fenndall. Ez utobbi viszont kovetkezik a szamtani és a harmonikus kézepek kozti egyenlGtlenségbdl, mert
aszerint:
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Sdsdy Gabriella (Szentendre, Ferences Gimn., 12. évf.) dolgozata alapjan

I1. megoldas. Irjuk fel az O,0,0, haromszog teriiletét ugyanigy, mint az I. megoldasban:

a-r b-ry, c¢-r
To,000. =57+ 2a+ 3 T ZC

A 8. allitasbol kovetkezik, hogy s -1 = (s — a)rq, azaz a-rq = s-rq — s 1. Ezért 270, 0,0, = s+ (srq — s7) + (s1p —
sr) + (sre — sr) = s(rq + 1 + 1o — 7). Vagyis a 10. allitast felhasznalva: 270,0,0. = s - 4R, azaz To,0,0. = 2Rs.
A 12. allitas szerint R > 2r, tehat To,0,0, =2-R-s>2-2-r-s=4T, ami éppen a bizonyitando allitas.

Ricz Judit (Szekszard, Garay J. Gimn., 11. évf.) dolgozata alapjan

III. megoldas. Az 5. allitas szerint az O,0,0, haromszog szogei @ +ﬂ, it} és yte

, a 7. kovetkezmény

2 2
szerint pedig az e haromszog koré irhaté kor sugara 2R. Ezért a 3. allitas alapjan
To,0,0. =2 - (2R)* -sina+ﬁ -sin6+7 -sin7+a.
abTe 2 2 2
Mivel a + 8 + v = 180°, ezért aTJFB :90°—%, @ —90° — g és %;a — 90° — g teh;t sina;rﬁ -smB;L7 :
sin © Te_ COS% . cosg - cos % Vagyis a 17. allitas utolsé része szerint To, 0,0, = SR? - ST
abe

2

. S a/
b > 4,2vagyis a 2. allitast hasznalva azt, hogy 572

be -
Elegendé tehat megmutatnunk, hogy c s

> 4. Ez viszont

1
éppen a 18. allitas bizonyitasa soran mar belatott < 3 egyenl6tlenség egy atrendezett alakja.
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