Jeloljiik a féelkor kézéppontjat O-val, sugarat r-rel, az érintési pontot pedig 7T-vel. Két esetet kiilonboztetiink meg.
I eset: AE < AF (1. abra). Mivel

OBT< =30° é OTB<=90°,

azért OB = 20T = 2r, azaz FB=0B — OF =r.

1. dbra 2. dbra 3. dbra



Tudjuk tovabba, hogy

1 1
r———i(AB—AE—BF)—§(1————).

Ekkor tehat

1 1 1 1
———<1————>, azaz nm —m —3n = 0.
n m

Ezt atalakitva (n — 1)(m — 3) = 3 adodik. Mivel n és m egészek, a 3 pedig csak négyféleképpen irhato fel két egész
szam szorzataként, azért csak az alabbi tablazatban szerepld értékek johetnek szoba:

n—11]13|—-1|-3
m—-33|1|-3]| -1
n 24 0 -2
m 6|4 0 2

Ezek koziil csak az m = 6, n = 2 és az m = n = 4 parok esetén lesz m is és n is pozitiv, ezek adjak a feladat

megoldéasat.
Ha az AC atlo is érinti a félkort, mégpedig az L pontban, akkor az AOL haromszog egyenld szara és derékszogi
1 1 1 1
(2. 4bra), ezért AO =r-v/2. De AO = AE + EO és AE = —, EO = 3 <1 - — - —) = r racionélis szamok, 7 - v/2
n nom

pedig irracionalis. Ezért AC egyik esetben sem érinti a félkort.
II. eset: AE > AF (3. abra). Az el6z6 esethez hasonlé médon kapjuk, hogy BE =7,

EF 1 1/1 1
) 1 1 1/1 1 o
és BE = AB—AE =1——.Tehat1—— = 3 — + — — 1, azaz 3mn—3m—n = 0. Ezt atalakitva 3m—1)(n—1) =1
n n nom

adodik, azaz 3m — 1 = £1, amibdl kovetkezik, hogy ebben az esetben nincs pozitiv egészekbdl allé megoldas.
Tehat m és n kétféle értéket vehet fel: vagy m = 6 és n = 2, vagy pedig m = n = 4. Az AC 4tlo egyik esetben sem
érinti a félkort.
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