Megadunk egy eljarast a kék pontok egy megfelels elhelyezésére. ElGszor vegyilink fel egy olyan e egyenest, ami
nem parhuzamos egyetlen olyan egyenessel sem, ami legalabb két piros pontot tartalmaz. Ilyen e egyenes van, mert az

n darab piros pont legfeljebb Z kiilénb6z6 irdnyt hataroz meg, a sikon pedig végtelen sok kiilonboz6 irany létezik.

kiilénb6z6 parhuzamos egyenest kapunk tgy, hogy mindegyikiik pontosan egy piros pontot tartalmaz. Rogzitsiink egy d
tavolsagot, ami barmely olyan val6di haromszog mindhérom magassaganal rovidebb, amelynek a csdcsai piros pontok.
Ezek utan az el6bbi n egyenes mindegyikén vegyiink fol két kék pontot az egyenesen 1év6 piros pontra szimmetrikusan,
attol éppen d tavolsagra. Igy a kék pontok szama 2n.



1. dbra 2. abra

Megmutatjuk, hogy ha az F', G, H piros pontok haromszoget alkotnak, akkor ennek belsejében van legaldbb egy
kék pont. Legyenek f, g és h a hdromszodg cstcsain atmend, e-vel parhuzamos egyenesek. E harom kiilonb6z6 egyenes
koziil egy a mésik kettd kozott van. Feltehetjiik, hogy ez a g (2. dbra). Ekkor g az F H szakaszt annak valamely G’
bels6 pontjaban metszi. Mivel GG’ legalabb akkora, mint az FFG haromszog G-bdl indulé magassagszakasza, azért a
GG’ szakasz belsejében — s igy az EFG haromszog belsejében — van kék pont.



Babos Attila (ELTE Radnoti M. Gyak. Gimn., 12. évf.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. Megmutathato, hogy ha a piros pontok konvex burka (azaz a legkisebb olyan konvex sokszog, amelyik mindegyik
piros pontot tartalmazza) k-oldald sokszog, akkor 2n — 2 — k kék pont is elég ahhoz, hogy minden piros haromszog belsejében
legyen koziiliik legalabb egy. A konvex burok csicsain atmend e-vel parhuzamos egyenesekre ugyanis elég csak 1-1 kék pontot
elhelyezniink, s6t a két széls6 egyenesre egyet sem kell tenniink (lasd a 3. abrat).

3. dbra



