I. Megoldas. (Gerencsér Baldzs megoldéasa.) Tekintsiink egy olyan racsharomszoget, melynek koriilirt korének ko-
zéppontja is racspont. Az dltalanossag megszoritasa nélkiil feltehetjiik, hogy az egyik csticspont (A) az origo. Legyenek
a masik két csucs koordinatéi B = (a,b) és C' = (¢, d), a koriilirt kor kézéppontjaé pedig O = (z,y).

Az OA és OB szakaszok egyenlGségébol a Pitagorasz tétel alapjan nyerjiik, hogy 22 + y> = (a — ) + (b —v)
ahonnan leolvashat6, hogy a® + b2, és igy a + b és a — b is paros szamok. Hasonloképpen kapjuk, hogy ¢ +d és ¢ — d is
paros szamok.

Tekintsiik most az A1 B1C1 racsharomszoget, ahol
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Ebben a haromszogben
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Az Ay B;C; haromszdg oldalai tehat rendre megegyeznek az ABC haromszog megfelels oldalainak v/2-ed részével, a
két haromszog ennek megfelelGen hasonlé. Ilyen médon talaltunk egy, az ABC haromszoghoz hasonlo, annal kisebb
teriiletd racsharomszoget. Ez bizonyitja az allitast.

II. Megoldas. Tegyiik fel, hogy egy H racsharomszog koriilirt korének O kozéppontja is racspont. Legyenek az
egyik oldalvektor koordinatai (x,y), az O pontbol a szoban forgo oldal cstcsaiba mutatd vektorok koordinéatéai pedig
(a,b), illetve (c,d). Ekkor a, b, ¢, d, x, y egész szamok, melyekre a Pitagorasz tétel alapjan

2+ =(a—c)?+(b—d)? = (a®+ ) + (& + d?) — 2(ac + bd)

teljesiil. Mivel a® 4 b = ¢ + d? (a koriilirt kdr sugaranak négyzete), 2> + 2, és igy (z +y)° is péaros szam. Kovetke-
zésképpen x + y és x — y is paros szamok.
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) vektorhoz jutunk, melynek mindkét koordinataja egész

Ha az (z,y) vektort az origo koriil 45°-0s szoggel elforgatjuk pozitiv irdnyba, akkor az < > vektort

T—y Tty
2 )

1
kapjuk, ezt — aranyban nagyitva pedig az (
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Megallapithatjuk tehat, hogy H-t barmely csicsa koriili 45°-os szoggel torténd E aranyu forgatva nyujtas egy

Szam.

hozza hasonld, &m nala kisebb racsharomszogbe viszi. Ez bizonyitja az allitast.

Megjegyzés. Bontsunk fel egy htirsokszoget valamely csticsabol indulé atloinak segitségével haromszogekre. Mivel ezen ha-
romszogek koriilirt koreinek ugyanaz a kozéppontja, ez a megoldas mutatja azt is, hogy a feladat allitdsa haromszog helyett
tetszbleges htrsokszogre is igaz.



