A szoban forgo racspontok n + 1 sorban és n + 1 oszlopban helyezkednek el. Nevezetesen, az i-edik sor (0 <1 < n)
azokat a racspontokat tartalmazza, amelyeknek a méasodik koordinatéja i. Hasonloképpen, az i-edik oszlop azokbol
a racspontokbdl all, amelyek els§ koordinataja . Két racspontot szomszédosnak fogunk hivni akkor, ha ugyanabban
a sorban vagy oszlopban egymaéas mellett helyezkednek el. Az (i, j) pont szomszédai tehat az (i — 1, j), (i + 1, j),
(i, 5 —1) és (i, j + 1) pontok, amennyiben ezek is az ABC'D négyzet pontjai.

Nyilvén j6 szinezését kapjuk a pontoknak akkor, ha minden sorban felvaltva szinezziik pirosra és zoldre az egymast
kovets pontokat. Az egyes sorokat ekkor egyméstol fiiggetleniil kétféleképpen szinezhetjiik, ezért az ilyen szinezéseknek
a szama 2"7!. Ugyanilyen megfontolasbol lesz jo az a 2" "' szinezés is, ahol az egyes oszlopokban kovetik egymast
felvaltva a piros és zold pontok. Mivel a pontokat kétféleképpen lehet gy kiszinezni, hogy sem a sorokban, sem az
oszlopokban nincs két szomszédos azonos szind pont, ezért igy Osszesen
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jO szinezést talaltunk.

Megmutatjuk, hogy a fentieken kiviil nincs méas j6 szinezés. Ehhez tegyiik fel el6szor azt, hogy a pontokat meg-
szineztiik a kivant moédon, és valamelyik oszlopban — mondjuk az i-edikben — van egymas mellett két azonos szind
szomszédos pont. Legyenek ezek (i, j) és (¢, j + 1). Ekkor az (i — 1)-edik és az (i + 1)-edik oszlopban is talalhato
egymés mellett két azonos szind pont. Nevezetesen az (i — 1, j), i —1, 7+ 1), (i +1, j), (i +1, 7+ 1) pontok
mind azonos szintek, és egyben az (i, j), (¢, j + 1) pontoktol eltérs szintek kell, hogy legyenek. Indukcioval kénnyen
ellendrizhets ezutan, hogy az (i — k, j), (i —k, 7+ 1), (i +k, 7), (i + k, 7+ 1) pontok szine az (¢, j), (¢, j + 1)
pontokéval megegyez6, ha k paros, illetve azokétol eltérd, ha k paratlan.

Tegyiik fel most még azt is, hogy valamelyik sorban — mondjuk a j'-edikben — is van egymaés mellett két azonos
szind pont: (¢, j') és (i’ + 1, j'). Az el6bbihez hasonlé gondolatmenettel (vagy egyszertibben: szimmetria okokra
hivatkozva) megéllapithatjuk, hogy minden k-ra az (', j' — k), (i’ +1, j' — k), (¢, 7+ k), (' +1, j' + k) pontok
azonos szintek.

A fentiek szerint az (i', j) pont szine meg kell, hogy egyezzen mind az (i’, j+ 1), mind az (i’ + 1, j) pont szinével.
Ez azonban egy jo szinezésben nem torténhet meg, hiszen a felsorolt harom pont éppen egy egységoldala racsnégyzet
harom cstcsa. Ez az ellentmondés igazolja azon allitAsunkat, miszerint minden jo szinezésben vagy az oszlopokban,
vagy a sorokban valtakozo szint pontok kivetik egymast. A kérdéses szinezések szama tehat 2772 — 2.



