A harmadik tulajdonsagbol kovetkezik, hogy az f fliggvény szimmetrikus, azaz az z, y, z valtozok barmely permu-

Igy tetszéleges d valos szamra egyfelsl
f(=d, 0, d) = f(d, 0, —d),
masfelsl a masodik tulajdonsigot ¢ = —1-re alkalmazva
f(=d, 0, d) = —f(d, 0, —d).

A két eredményt Osszevetve

Az els6 tulajdonsag felhasznélasaval végiil

£(2000, 2001, 2002) = 2001 + f(—1, 0, 1) = 2001.

Megjegyzések. 1. Hasonléan igazolhat6, hogy ha x, y és z egy szdmtani sorozat szomszédos elemei tgy, hogy
y= xTJFZ akkor f(z, y, z) =y.
r+y+z

2. A feladatban megadott tulajdonséagu fliggvény létezik, példaul f(z, y, z) = . Az viszont nem igaz, hogy

a megadott tulajdonsagok csak erre a fiiggvényre teljesiilnek. Rdcz Béla Andris (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn.) vég-
telen sok ilyen fiiggvényt talalt. Konnyt ellendrizni, hogy tetszGleges valos a esetén az alabbi fiiggvények rendelkeznek

a megadott tulajdonsagokkal:
rTH+y+z
f(fE, Y, Z) = Tv

x,yszkzttnincsenekegyenlk, ax + (1 — a)z, hax=y;ay + (1 — a)z, hay=z; az + (1 — a)y, hax=z.

ha



