x helyére f(y)-t helyettesitve és a k = f (0) jelolést hasznalva:

FO) = FUW) + )+ FFW) =1 Fw) =5 (k+1- Fw)).

N =

Ezt beirva az eredeti feltételbe:

(k=1-(FW)) +2f@) + f().

N~

flx—fly) =

2
Legyen g(z) = f(z) + % Ekkor

g = W) = f @ = f) + 20 == = (k= 1= (J4)°) +2f(y) + g(x) - A Gl ()

5 5 9 (= f(y) = xf(y) +g(a

El6szor belatjuk, hogy k = 1. Mivel az azonosan 0 fiiggvény nem megoldas, létezik olyan y € R, amelyre f(y) # 0, igy

1
T = m—t helyettesithetiink az eredeti képletbe:
Y

flx=fy) =)+ fx),  azaz  fla) = f(0)+ f(c)

alaku egyenl&séget kapunk.

1, azaz k = 1 kovetkezik.
Ekkor viszont g (z — f(y)) = g(z), tehat f(x) minden z-re periddusa g-nek. Masrészt f(0) = k = 1, ebbdl

k—
E kett6 egyenl6ségébdl k — 1 =

1

FO)=FFO) =50 +1-1) =

1
tehat 3 fliggvényérték, és igy g-nek periédusa. De

Fe=1)=f (o= fO) = F(FO) +2fO) + @) ~1 = 5 +a+ f@) ~1= flax) 5 +a

is fiiggvényérték, tehat g-nek periodusa.
1 1
Azt kaptuk, hogy g-nek periodusa f(z), f(z—1) és 2 tehat ugyancsak periodus az f(z) — f(x —1) + 3 ami pedig

éppen z.
Tehat g minden szam szerint periodikus és csak igy konstans lehet.
02 2
9(0) = £(0) + 5 = 1, tehat g(a) = 1, amibsl f(z) = 1 - %
Behelyettesitéssel meggy&zddhetiink rola, hogy ez valéoban megoldas is.
Terpai Tamds megoldésa



