Legyen S egy ilyen ponthalmaz. Ekkor legyen az S-ben 1évé pontok silypontja P, és e egy tetszéleges szimmet-
riatengely. Ha e-re tiikrozziik az S ponthalmazt, akkor ugyanehhez a ponthalmazhoz jutunk, tehat ha a sulypontjat
tikkrozziik e-re, akkor dnmagéba megy at. Ez azt jelenti, hogy P sziikségképpen rajta van az e szimmetriatengelyen,
azaz a szimmetriatengelyek mind egy ponton mennek at.

Az S halmaz tetszéleges két A, B pontja egyenld tavolsidgra van P-t6l, mert P a felezd merdlegesiikon van. Tehat
S pontjai mind ugyanakkora tavolsagra vannak P-t6l, azaz egy P koriili koron vannak.

Tegyiik fel, hogy A, B, C harom S-beli egyméas melletti pont a kéron — azaz a B-t tartalmazd AC iven a B-n kiviil
nincs méas S-beli pont —, amelyekre APB< < BPC<. Ekkor legyen az AC iv felez6pontja F'. Feltevésiink miatt B az
AF iven fog elhelyezkedni, tehat ha az AC szakasz felez6 merdlegesére tiikrozziik (ez éppen a PF egyenes), a tiikorkép
az F'C iven lesz, nevezziik B'-nek. Az AC szakasz felez6 merdlegese szimmetriatengelye S-nek, tehat B’ sziikségképpen
benne van az S ponthalmazban. Ez viszont ellentmond azon feltevésiinknek, hogy A, B, C' harom egymés melletti pont
a koroén, mivel B’ az F'C iven van. Tehat APB< = BPC< tetszbleges egymas melletti pontokra, azaz a szomszédos
pontokat 6sszekotd ivek hossza egyenld, az S pontjai egy szabélyos sokszog csicsai.

Megmutatjuk, hogy a szabélyos n-szdgek eleget is tesznek a feladat feltételeinek.
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Két egymas melletti Q) és R pontra QPR< = —, és két tetsz6leges csticspont és a kozéppont altal meghatarozott
n

sz0g ennek egész szamszorosa.
Az A, B, C pontok legyenek S tetszGleges pontjai. Legyen

APBa—=1 - apog—y¢. 30
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Ekkor AB felezémer6legesére tiikrozve C-t, C’-hdz jutunk,

BPC'««=APC«a =/ 3(:) }

360°
Tehat C’ szintén pontja a szabélyos n-szdgnek, mert a BPC’'<

tobbszorose, és B pontja a szabalyos n-szognek.
n
Tehat az AB szakasz felezmerélegesére szimmetrikus lesz a szabalyos n-szog.
Tehat ezek az S ponthalmazok éppen a szabalyos n-szogek csicspontjai, ahol n > 3.
Devecsery Andrds megoldésa

B F
A B




