I. megoldas. A haromjegyt szam szamjegyei 0 és 9 kozé esnek, a szazasok helyén nem allhat 0. Irjuk fel az elsé
néhany szam faktorialisat:

0! = 1,E|megé,llapodé,s szerint 1!'=1, 2!=2,  3!=6, 4!'=24, 5!'=120, 6!=720, 7!>1000.

7! > 1000 miatt 7, 8, 9 nem szerepelhet a szamjegyek kozott.

6! = 720 miatt 6-os sem lehet koztiik, mert akkor a szazasok helyén legalabb 7 kellene alljon, amit kizartunk.

Ha nem lenne 5-6s a szamjegyek kozott, akkor az elbbiek szerint a harom szimjegy Osszege legfeljebb 3 - 24 = 72
lehet, ami nem haromjegy.

Harom 5-6sb6l nem allhat a szam, mert 555 # 5! + 5! + 5! = 360.

Ha két 5-0s szerepelne a jegyek kozott, akkor a faktoridlisok Osszege legalabb 241, legfeljebb 264, tehat a harmadik
szamjegy a szézasok helyén all6 2-es kellene legyen, de 255 # 2! 4+ 5! + 5! = 242,

Ha pedig egyetlen 5-0s szerepel a jegyek kozott, akkor a szazasok helyén 1l-es all (120 + 24 4 24 < 200 miatt). A
szamjegyek faktoridlisainak osszege 120 + 1 + 1 = 122 és 120 + 1 4 24 = 145 kozé esik. Igy csak a 125, a 135 és a 145
johet szoba. Ezeket megvizsgalva kapjuk, hogy a feladatnak egyetlen megoldésa van, a 145 (= 1 + 24 4+ 120).

II. megoldas. Ha az A = 100a + 10b + ¢ egy haromjegyt szam, akkor jelolje az a! + bl + ¢! szamot f(A), az a, b,
¢ jegyek maximuméat pedig M. Ekkor nyilvan 100 < A < 999, masrészt

M! < f(A) < 3M\.
Igy ha A = f(A), akkor 100 < 3M! és M! < 1000, azaz

1
4!<$§M!<1000,

4! < M < 7!

és ezért 5 < M <6.
Ha M = 6, akkor A > 6! = 720, tehat az A elsé jegye nagyobb, mint 6, errdl pedig az imént lattuk, hogy nem
lehetséges. Igy az A jegyeinek a maximuma 5. Ekkor nyilvan

100a < A < a!+2-5! = a! 4+ 240,

ez pedig biztosan nem teljesiil, ha 2 < a < 5.
Ha a < 2, akkor a! = a, a feltétel pedig

(%) 100a + 10b+ ¢ = a! + bl + ¢!,

ahol max(b, ¢) = 5.
Ha b és ¢ minimuma m, akkor m < 5, és (x) most igy irhato:

99a 4 106+ ¢ = 5! +m!.

Ha a = 2, akkor innen 2 - 99 < 120 4+ m!, ahonnan m! > 4!, azaz m = 5. Ekkor A = 255 # f(A) = 2!+ 25! = 242,
Ha a =1, akkor A =100+ 100+ ¢ =1+ 120 + m!, és igy

51> 100 > 100+ ¢ = 21 +m! > ml,
tehat m < 4. Ez azt jelenti, hogy
(2) 106+ ¢ < 21 + 4! = 45,
azaz b < 4. Mivel max(b, ¢) =5 > b, innen ¢ =5 és b =m < 4. Most (2)-bél
106+ 5= 21410l és igy 10b — bl = 16.

A még sz6bajovs b = 1, 2, 3, 4 értékekre ez egy esetben teljesiil, akkor, ha b = 4. Igy egyetlen olyan haromjegyt
A szam van, amelyre A = f(A), ez pedg a 145 = 1! + 4! 4 5.
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