Az egyszertiség kedvéért nevezziik a bolhakat pontoknak. ElGszor azt mutatjuk meg, hogy A > -re az allitas

mindig igaz. Azt mutatjuk meg, hogy akérmilyen messzire eljuthatnak a pontok, ha mindig a legbalra esGvel atugorjuk
a legjobbra es6t. Ebben az esetben egy moho algoritmus eljuttatja a pontokat M-en tilra. Az elsé n—1 1épésben minden
pont kiilonbozs helyre keriil, ezt tekinthetjiik a tovabbiakban kiinduléhelyzetnek. Jelolje itt a szomszédos pontok
kozotti tavolsadgot rendre dq, da, ..., d,—1. Egy ugras utan az uj tavolsagok: do, ds, ..., dp—1, (di +da+---+dn_1)- A
Mivel

Ssditdat - +dn

(dy +do+--+dp1)- A > min(dy, ..., dp_1),

n—1
azért a legkisebb tavolsag valtozatlan marad. Jelolje ezt d. A legjobbra fekvd pont igy minden lépésben legalabb d-vel

jobbra keriil. Mivel d > 0, azért egy id6 utdn akarmilyen messzire eljut. Ezutan n — 1 1épésben a tobbi pont is M-en
tilra jut, és ezt akartuk bizonyitani.

Most megmutatjuk, hogy ha A <

T akkor semelyik kiindulohelyzetbdl sem lehet akarmilyen messzire eljutni.
n—

Minden ponthoz rendeljiink hozz4 ugyanis egy szdmot gy, hogy az egyenest a szdmegyenesnek tekintjiik. Legyen sj
a k-adik lépés utan a pontoknak megfelel§ szamok Osszege, wy, pedig a szamok legnagyobbika. Nyilvan s, < n - wy.
Ha bebizonyitanank, hogy wy korlatos, akkor készen lennénk, mert igy egy pont sem juthatna at egy bizonyos M-en

(a korlaton) tulra. Ugorja at A a (k + 1)-edik lépésben B-t és ezzel keriiljon C-be. Az értelemszert jelolésekkel ebbol:

Sk+1 = Sk +¢—a, c—b=\b-a),
. . 14+ A
ezt atrendezve A(c —a) = (1 + A)(c — b). Tehat sp1 = s + 5y (c—0).
Most igazoljuk, hogy
14+ A 14+ A
Sky1 — Sk = T(C —b) > T(wlm — w).

b < wg, tehat ha ¢ > wy41, akkor ez valéban igaz. Ha pedig ¢ < wg41, akkor wg11 = wy, hiszen a legjobbra esé pont

nem valtozhatott masra, mint c-re. Ekkor az egyenl6tlenség nyilvanvalo.

p 14+ A 1+ A 14+ A
Tehat sgpi1 — s > T(wk+1 — wg). Vagyis SwWg — Sk > kaH — Ska1-

14+

1 1+ A
Mivel A < 1 azért 1 + A > n), amibél —n > 0. Legyen p = % — n. Ekkor
n —

1+
T-wk—sk:u-wk+(n~wk—sk)z,u'wk,

% cwy — 8
Ml

Igy a megoldas: A > ——.
n—1

Ezek szerint wy, < ! , tehat wy, korlatos, készen vagyunk.
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