I. megoldas. Megmutatjuk, hogy pl. N = 5 - 10%°°° + 1 megfelels. Mivel
N2 = (510200 4 1)2 = 25. 10100 4 102001 | 1

utolsé 2001 jegye: 000...001, az N2 = (N?)5%0 is 2000 nullara és egy egyesre végzddik. Ezért N2001 = N . 2000
utols6 2001 jegye megegyezik N utols6é 2001 jegyével.
Németh Adrian (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn. 9. o.t.)

Megjegyzés. A binomialis tétellel megmutathato, hogy 102°%° 4 1 is kielégiti a feladat kovetelményét.
Paulin Roland (Fazekas M. Fév. Gyak. Gimn., 7. 0.t.)

II. megoldas. Ha egy a szdm négyzete ,,a-ra végzddik”, akkor minden tovabbi hatvanya is; elegendd tehat olyan
2001 jegyt a szamot talalni, amelyre 10%°°! | ®> — a = a(a — 1). Utobbi biztosan teljesiil, ha 22°°! | a s 5290 | ¢ — 1,
és akkor is, ha 52°1 | @ és 229! | a — 1. Az elsG ket oszthatosagi feltételt kielégits szamot keressiik a = 22°°'z alakban
(ekkor az elsé oszthatosag mar biztositott), erre még 22090z — 1 = 529y nak, azaz 22912 — 52090y = 1-nek kell
teljesiilnie. Mivel 2%0°! relativ prim 52°°'-hez, ilyen = (és y) egész biztosan létezik, és az ezzel képezett 22°°'z szam
10%%9Ynel val6 a, osztési maradéka egy, a feladat feltételét kielégits legfeljebb 2001 jegyt szam. Hasonléan kaphatunk
olyan, ugyancsak legfeljebb 2001 jegyti as szamot, amelyre 520! | ay és 22°1 | ay — 1. Mivel 22901 | gy, 52001 | @y,
52001 | gy —1, 22900 | gy — 1, azért ajas = 10%°%¢c és (a3 — 1)(az — 1) = 10*°°1d, alkalmas ¢ > d pozitiv egészekkel. Igy

a1 +as —1 = ajaz — (a3 — 1)(az — 1) = 102 (¢ — d)

is oszthato 10%°“-nel, ezért legalabb 102°°!. Tehat az a; és ay koziil legalabb az egyik pontosan 2001 jegyt, ellenkezd
esetben ugyanis 10291 < gy +as—1<a;+as <2- 102000, ami ellentmondas.



