Feladatunk megfogalmazasabol kovetkezik, hogy az ABC haromszog semelyik két oldala nem egyenls. Ha ugyanis
lenne két egyenld oldala, akkor azok egymas tiikorképei volnanak a harmadik oldalhoz tartozé magassagvonalra nézve.
Ekkor pedig az Ay B1C1 haromszog nem lehetne teljes egészében az ABC haromszog belsejében.

1. dbra

Jeloljiik az ABC héaromszog szogeit a szokédsos modon «, [, y-val. Feltehetjiik, hogy o > v > S teljesiil. Jeloljik
rendre A’, B', C'-vel a BCNB1Cy, CANC1 Ay és ABN Ay By pontokat (1. dbra). Mivel az AA’, BB’ és CC’ egyenesek
az ABC héaromszog egy-egy oldalanak a haromszog valamelyik magassagara vonatkozo tiikorképei, azért — figyelembe
véve a szogek nagysagrendjét — kapjuk, hogy AB'B< = B'AB< = o, AC'C<a = C'ACa = aés AACa = ACA< = ~.
A B'AC' Ay négyszigben harom szog «, ezért az A;-nél 1éves szoge 360° — 3a.

Tehat B1A1C1< = 180° — (360° — 3a) = 3a — 180°. Az A’ AB héromszog A'-nél 1évé kiilsé szoge v, B-nél 1évo
szoge pedig /3, ezért az A-nél 16v6 belss szoge A’ AB< = v — j. 1gy

A1 BCi<a = ABlC’<I = 180° — (BlAC/Q + AC’qu) = (CY + 5+ ’7) - ((’Y - B) + CY) =24.

Az A C) By szdg pedig 180° — ((3ar — 180°) 4+ 28) = 2y — .

2. dbra

Hasonl6an szémolhatjuk ki az Ay BoCy haromszdg szogeit is (2. dbra). AA"B<a =3, CC"Bxa=f3és BB'Ca=x
(A", B” és C" a tiikorképek és az eredeti haromszog oldalegyeneseinek metszéspontjai), tehét

AsBsCo<t = BoAC< + BoC A<« = (’Y - B) + (CY — B) =180° — 38;
BoCoAg<t = 180° — AI/CQB< = 180° + 8 — 27y;
CyAs By« = ﬂ +v— .

Mivel @ > v > (3, azért e harom szog kozil a legkisebb, 8 + v — a nem lehet 60°-nal nagyobb, ennek kell a héa-
romszog 20°-0s szogének lennie. A masik két szogrdl nem lehet eldonteni, hogy melyikiik a 70°, ezért két esetet kell
megkiilonboztetniink.
i)
Ao BoCo<t = 180° — 38 = 900, ByCo Ax<t = 180° + 08— 2y = 700, CyAs Byt = B+ Y= 20°.



Az egyenletrendszert megoldva a = 80°, 5 = 30° és v = 70° adodik. Ezekbdl kapjuk, hogy
A1B1Ci<=28= 600, B1ACi<t« =3a—180° =60° és A;C1Bi< = 2y —a = 60°.

Ao BoCo<t = 180° — 38 = 70°, BoCy Aot = 180° + 8 — 2y = 90°,Co As Bo<t = B+ v — a = 20°.

110\ ° 190 °
Ebbél az egyenletrendszerbdl pedig o = 80°, 5 = <T> és vy = <?) , tehéat

220\ ° 140\ °
A1B101<I—(?> s B1A101<I:600 és A10131<I—<?) .

Konnyen ellenérizhets, hogy mindkét eset létre is jon, ha megfelel6 ABC haromszdgbdl indulunk ki. Tehat az A; B1Cy

140\ ° 220\ °
haromszognek vagy minden szoge 60°, vagy pedig szogei <?) , 60° és <?) .
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