Az (2 +2)? +y? — 1 = 0 egyenletek két, egymast nem metszé és nem is érint6 kor egyenletei. Ezért a sik barmely
P(zo, yo) pontjanak koordinatai legfeljebb az egyiket elégitik ki. Legyen

(2) o = (w0 +2)* +y5 — 1 és Bo=—((zo —2)* +y5 — 1).

Ekkor « és 8 egyszerre nem 0, és kénnyt meggondolni, hogy a P pont akkor és csak akkor van rajta az (1) egyenlettel
adott alakzaton, ha az («, 8) par a (2) Osszefiiggésekkel definialt (ag, Bp) parbol valamely szammal vald szorzassal

keletkezik.

Azt is meg kell nézziik, hogy az igy kapott egyenlet milyen o, (3 értékekre lesz kor egyenlete. Mivel 22 és y?
egyilitthatoja megegyezik — mindkett6é o+ 8 — azért ha ez nem 0, akkor az egyenlet vagy kor egyenlete, vagy egy ponté
(a harmadik lehetdség az iires halmaz lenne — pl. 2% +y* 41 = 0 —, de most tudjuk, hogy alakzatunk tartalmazza P-t).

Ha a + 8 = 0, akkor az (1) egyenletet rendezve kapjuk, hogy x = 0. Vagyis az y tengely pontjai nincsenek rajta
olyan koron, amelynek egyenlete (2) alaka.

Ha a + 8 # 0, akkor az (1) altal meghatarozott alakzat (kor vagy pont) szimmetrikus az = tengelyre, mert ha
a Q(z1, y1) pont koordinatai kielégitik (1)-et, akkor a Q'(x1, —y1) pont koordinatai is. Ezért ha alakzatunk egyetlen
pontbol all; akkor az a pont rajta van az x tengelyen. Ha « = 0 — és igy 8 # 0 —, akkor (1) kor egyenlete. Ha a
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pontokat keressiik, akkor tehat feltehetjiik, hogy o # 0, s igy azt is, hogy o = 1 (egyenletiinket beszorozhatjuk —-val).
@

Rendezve az egyenletet:
(3) (14 B)z* + (14 B)y* + (48 —4)x + 38 +3 = 0.

Ez pontosan akkor lesz egy, az x tengelyen 1év6 pont egyenlete, ha y = 0 helyettesités utan az z-re kapott mésodfoku
egyenletnek kétszeres gydke van, azaz ha diszkrimindnsa 0. Ebb6l kapjuk, hogy

(48 —4)* —4(1+B)(38 +3) =0,

azaz 3 = 7+4+/3. Ezt visszairva (3)-ba x = +v/3 adodik. Tehat a (£v/3, 0) koordinat4ju pontok sincsenek rajta olyan
koron, amelynek egyenlete (1) alaka.
Osszefoglalva tehat az = = 0 egyenes pontjai, valamint a (j:\/g, 0) pontok felelnek meg a feladat feltételeinek.

Megjegyzés. A feladatban egy kdrsorhoz tartozo alakzatok egyenlete szerepel (a korsorokrol lasd pl. Hajds Gyérgy:
Bevezetés a geometriaba, 40.8). Mivel az a« =1, § =0 és az a = 0, § = 1 parokhoz tartoz6 korok diszjunktak, azért a
korsor elliptikus, annak semelyik két kiilonb6z6 eleme nem metszi egymast, a korsor elemei kozt a kdrok mellett egy
egyenes és két pont van. Az egyenes a korsor szimmetriatengelye (dbra).
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