Akarhogyan valasztunk is ki k — 1 pénztarost, van olyan zar, amelyikhez egyikiiknek sincs kulcsa; a tobbi n —k+1
pénztaros mindegyike rendelkezik ehhez a zarhoz valo kulccsal. Igy az n pénztaros minden k — 1 elemt részhalmazahoz
tartozik (legalabb) egy zar, amelyet egyikiik sem tud kinyitni, és kiilonboz6 (k — 1)-es halmazokhoz kiilonb6z6 az ily
modon hozzarendelt zar. A zarak szama tehat legalabb annyi, mint a k — 1 elemi (pénztaros) részhalmazok szdma,
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Megmutatjuk, hogy ez a becslés éles, azaz (k " 1) zar esetén létezik a kulcsoknak olyan kiosztésa, amelyre a

feladat feltételei teljesiilnek. Szamozzuk meg a zarakat 1-t6l i " ]
pénztarosok n elemd halmazanak k — 1 elemi részhalmazait. Tekintsiik a kdvetkezs elosztast: egy pénztaros pontosan
akkor kapjon kulcsot az i-edik sorszamu zarhoz, ha nem tartozik hozza az i-edik sorszdmmal jelolt részhalmazhoz.
Ekkor semelyik k£ — 1 pénztaros sem tudja a pancélszekrényt kinyitni, hiszen az ¢ halmazuk sorszamaval jelolt zarhoz
egyikiiknek sincs kulcsa. Viszont k pénztaros kozott méar mindegyik kulcsnak akad gazdéja, hiszen (minden i-re) az
i-edik zarhoz kulccsal nem rendelkez6k szama pontosan k — 1.
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