Jeloljiik az n-elemi halmazt S-sel, elemei legyenek =1, ..., z,.

Koénnyen ellenérizhetd, hogy megfelels az a két felbontas, amikor az 0sszes részhalmaz H-ba, illetve I-be keriil,
azaz H és I valamelyike iires. Nevezziik ezeket trivialis felbontasoknak. A tovabbiakban pontosan leirjuk, mik azok a
nemtrivialis felbontasok, amelyekben sem H, sem I nem iires.

El6szor megmutatjuk, hogy egy nem trivialis felbontésban ) € H és S € I. Legyen ugyanis h € H és i € I két
tetsz6leges halmaz; ekkor ) =0 Nh € H és S =S Ui € I az a), b) és ¢) tulajdonsagok miatt.

Tegyiik fel, hogy n > 1, és tekintslik most az {x1}, ..., {x,} egyelemi részhalmazokat. Azt allitjuk, hogy ezek
koziil pontosan egy tartozik I-be. Ha mindegyik egyelemi halmaz H-ba tartozna, akkor a c) tulajdonsag miatt az
({z1} U{z2})U---U{x,} = S halmaz is H-ban lenne, ami ellentmondas. Az egyelem részhalmazok kozott tehat van
olyan, ami I-be tartozik. Ha az egyelemi halmazok kozil legalabb kettd tartozna I-be, akkor az a) tulajdonsag miatt
ezek metszete, () is I-beli lenne, ami szintén ellentmondés.

Legyen {z;} az az egyelemd halmaz, amely I-be tartozik. Az a) és b) tulajdonsagok alapjan megéallapithatjuk,
hogy minden olyan r részhalmaz, amelynek z; eleme, I-be tartozik; ugyanis r = r U {z;}.

Megforditva, ha egy r részhalmaznak x; nem eleme, akkor » € I nem lehetséges, ugyanis r € I esetén az a)
tulajdonsag alapjan r N {z;} = 0 is I-beli lenne. Azt kaptuk tehat, hogy egy r halmaz akkor és csak akkor tartozik
I-be, ha z; € r. A nemtrivialis felbontasok szdma tehat a lehetséges x;-k szdma, azaz n.

Az n = 0, azaz S = () esetben a két trivialis felbontas ugyanaz: I = H = () és mas felbontas nincs; az Osszes
felbontéasok szama tehat 1. Han = 1, akkor a két trividlis felbontés kiilonbozs, és méas felbontas nincs, igy a felbontasok
szama 2. Ha n > 1, akkor a két trivialis felbontés kiilonb6z6, az 0sszes felbontasok szama n + 2.



