Az egyenletrendszernek trivialisan megoldéasai azok a szamnégyesek, amelyekben két-két szam egymas ellentettje.
Megmutatjuk, hogy mas megoldas nincs. Ehhez elGszor bebizonyitjuk a kovetkezs lemmaét:

Lemma. Ha a, b valds szdmok és a # 0, akkor az X +Y =a, X'+ Y7 = b egyenletrendszernek — az ismeretlenek
sorrendjétdl eltekintve — legfeljebb eqy valds megolddsa lehet.
Legyen X = g -7Z,Y = ¢ + Z. A szimmetria miatt feltehetjiik, hogy Z > 0. Azt kell igazolnunk, hogy a masodik

egyenlet legfeljebb egy Z > 0 értékre teljesiilhet. Behelyettesitve
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A bal oldal @ > 0 esetén Z-ben szigortian monoton ng, az a < 0 esetben szigorian monoton fogy, ezért valoban
legfeljebb csak egy nemnegativ Z-re teljesiil az egyenlet.

Tekintsiik most az (1) egyenletrendszert. Tegyiik fel, hogy valamelyik két szam Gsszege nem 0, pl. z+y # 0. Legyen
a=—(x+y)esb=—(z" +y"). A z, w szamokra teljesiilnie kell a

z+w=a, 2 +w =b

egyenletrendszernek. Ennek a (—z, —y) szampar megoldésa; a lemma szerint — a sorrendt6l eltekintve — mas nincs.
Haaz z, y, z, w szdmok koziil barmelyik ketts 6sszege 0, akkor tobbek kozott « + y = y + w = 0, vagyis x és y, illetve
z és w egymas ellentettje. (Természetesen ennél sokkal tobb is igaz; rovid szamolassal kapjuk, hogy z =y =z = w = 0.)



