Eldzetes megjegyzés. A klasszikusnak szamité ,benzinkutas feladatban” azt kell igazolni, hogy ha a benzin-
kutakban taldlhaté lizemanyag Osszesen legalabb egy kor megtételére elegendd, akkor mindkét irdnyhoz létezik olyan
benzinkut, amelybdl indulva az auté korbeérhet. Ennek a feladatnak tébb érdekes megoldasa is ismert; most csak egy
egyszerd teljes indukcios bizonyitdst mutatunk. A témarol részletesebben példaul Bizam Gyorgy és Herczeg Janos
Sokszind logika c. konyvében olvashatunk.

Legyen a koriiljaras iranya rogzitett; a megfelel6 benzinkut létezését a benzinkutak szama szerinti indukciéval
igazoljuk. Ha csak egyetlen benzinkat van, akkor ebben talalhaté az 0sszes lizemanyag, amely a feltétel szerint legalabb
egy teljes kor megtételére elegendd, kész vagyunk.

Legyen a benzinkutak szama n, és tegyiik fel, hogy ennél kevesebb benzinkit esetén mindig létezik a megfelels
kiinduloépont. A benzinkutak kozott lehetnek olyanok, amelyekbdl nem lehet a kdvetkezd benzinkutat sem elérni; az
ezekben levs lizemanyag mennyisége kevesebb, mint amennyi a soron kovetkezd utszakasz megtételéhez sziikséges. Az
ilyen benzinkutakban Gsszesen biztosan kevesebb iizemanyag van, mint amennyi a teljes kor megtételéhez sziikséges.
Kovetkezésképpen van olyan benzinkut is, ahonnan el lehet érni a kdvetkezd kutat. Legyen A egy ilyen kut, a kovetkezd
kat pedig legyen B. Jeloljiik a két kutban talalhaté {izemanyag mennyiségét a-val, illetve b-vel.

Helyezziik 4t a B-ben talalhato tizemanyagot A-ba, és a B kutat sziintessiik meg (1. dbra). A benzinkutak szama
csokkent, az indukcios feltevés szerint van tehat egy olyan K kut, ahonnan indulva kdrbe lehet utazni. Azt allitjuk,
hogy K az eredeti A és B benzinkutak esetében is megfelel. Induljunk el K-bol. Amikor eljutunk A-ba, az ott felvett a
lizemanyaggal biztosan eljutunk B-be is, ott pedig felvessziik a b {izemanyagot. B elhagyasakor pontosan ugyanannyi
lizemanyagunk lesz, mintha méar A-ban felvettiik volna az a + b iizemanyagmennyiséget; ezutdn pontosan ugyanaz
torténik, mint a modositott esetben. A K kit tehat valéban megfelels.

I. megoldas. Ismét a benzinkutak szama szerinti teljes indukciéval bizonyitunk. Egy kit esetén az allitas trivialis.

Ha mindegyik benzinkdtban elég {izemanyag van ahhoz, hogy béarmelyik irdnyban eljussunk a kovetkezé kutig,
akkor barmelyik kuttol barmelyik irdnyban indulva biztosan korbeériink. Feltehetjiik tehéat, hogy létezik egy kut a
kor A pontjaban, ahonnan az egyik irdnyban nem juthatunk el a szomszédos kutig, ami B-ben van. A kutakban levd
lizemanyag mennyisége legyen a és b. Feltételezziik, hogy a < b; ellenkezs esetben az A és a B szerepe felcserélhetd.

Jelolje C azt a pontot, ameddig A-bol B felé elindulva az a izemanyaggal eljuthatunk. Csokkentsiik le az lizemanyag
mennyiségét az A, illetve B benzinkutakban 0-ra, illetve (b—a)-ra, tovabbé az AB ivet roviditsiik le az AC' tavolsaggal
(2. dbra). Ekkor tovabbra is kétszer annyi {izemanyag van, mint amennyi a (leroviditett) kor megtételéhez sziikséges,
viszont az A benzinkut kiliritése révén a nem iires benzinkutak szama 1-gyel csokkent. Az indukcios feltevés szerint
tehat létezik egy olyan K benzinkit, ahonnan elindulva mindkét irdnyban koérbehaladhatunk. Megmutatjuk, hogy ez
a kit az eredeti koron is jo lesz.

Ha K-bdl elindulunk valamelyik iranyban, akkor el6bb-utébb eljutunk az irdnytol fiiggéen A-ba vagy B-be; eddig a
pontig nincs kiilonbség a kétféle utazéas kozott. Az A vagy B pontba érve az eredeti dllapotban a-val tobb lizemanyagot
vehetiink fel, és az AB szakasz is éppen annyival hosszabb, amire ez a tobblet lizemanyag elegends. Az AB szakasz
elhagyésa utdn mindig a-val t6bb izemanyagunk lesz, mint a leréviditett koron. A K kat tehat megfeleld.

II. megoldas. Nevezziik a két lehetséges irdnyt pozitivnak, illetve negativnak. Tekintsiik azokat a kutakat,
amelyek ,rosszak” olyan értelemben, hogy onnan pozitiv irAnyban elindulva nem érhetiink kérbe. Ha az ezekben levs
lizemanyag legalabb egy kor megtételére elegendd, az a klasszikus feladat szerint ellentmondas; ha csak ezen kutak
iizemanyagat hasznaljuk fel, akkor is van olyan, ahonnan pozitiv irdnyban korbeérhetiink. A kivéalasztott kutakban
talalhato lizemanyag tehat kevesebb, mint amennyi egy teljes kor megtételéhez sziikséges.

Hasonléan lathatjuk, hogy azokban a kutakban, ahonnan negativ irAnyban indulva nem érhetiink korbe, az egy
kor megtételéhez szitkségesnél kevesebb lizemanyag van. A rossz kutakban tehéat Gsszesen kevesebb {izemanyag van,
mint amennyi két kor megtételéhez sziikséges. Ezért a rossz kutak nem tartalmazhatjadk az Gsszes lizemanyagot, van
jo kaut is.

Janké Andrds (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., 10. o.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. Ha a kutakban levs lizemanyag mennyisége nem elég két kor megtételére, akkor az allitds nem igaz.
Helyezziik el a 3. dbra szerint az {izemanyagot két, egymashoz kozeli bezninkutnal, A-nal és B-nél ugy, hogy a két
katban kiilon-kiilon ne legyen elegend$ lizemanyag a hosszabbik AB iv megtételéhez. Ebben az esetben A-bol csak
pozitiv, B-b6l csak negativ irdnyban jarhatjuk be a kort.
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