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Legyen AC = b, CP =d, §AB = e, ekkor BC = b + e, legyen tovabba PAC< = « és CPA< = § (1. dbra). Be
kell latnunk, hogy o = 25.
Mivel 0° < «, 8 < 180° és a koszinuszfiiggvény 0 és 180° kozott monoton csbkkend, igy az eredetivel ekvivalens a
cosa = cos2f3 = 2cos? § — 1 egyenldség. Ezt fogjuk igazolni.
Irjuk fel a koszinusztételt az ABC haromszogben az « szogre, majd az AC'P haromszogben az o, illetve 3 szdgekre:

3\? 3\°
(b4 e)? = b* 4 (2¢%) — 4be - cos a(1)d* = b* + <§e> — 3be - cosa(2)b? = d* + <§e> — 3de - cosa(3)
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Fejezziik ki (1)-b&l cos a-t: cosa = eT; helyettesitsiik be (2)-be:

3
=%+ 5be,

— 2
d2:b2+262—3e364

ezt helyettesitsiik (3)-ba, és fejezziik ki cos S-t:

b2+%b€+%62—b2 _ 2b+3e

cos = 3de 4d

Lassuk be, hogy cosa = 2cos®3 — 1, azaz

3e+2b 5 (2b+3e)*  (2b+ 3e)?

b 82 4(2b2 + 3be)’

36—2b2<2b+3e
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ami valéban azonossag.
Béky Bence (Fazekas M. Fév. Gyak. Gimn., 11. o.t.)

Megjegyzések. 1. A bekiildék tobbsége hasonléo modon, altalaban bonyolultabb szdmolassal oldotta meg a feladatot.
Azonban ha valaki szinusztételt hasznalt, akkor 6nmagéban nem volt elég a sin « = sin 25 egyenl@séget belatni, hiszen
a (0; ) intervallumon a szinuszfiiggvény nem kolcsondsen egyértelmd.

2. Lényegesen egyszertibb a megoldas, ha abbdl kiindulva, hogy BC' = b + e, rajzolunk C koriil egy b sugard kort.
Ha ez a kor az AB-t D-ben, C'B-t pedig E-ben metszi, akkor a 2. dbra jeloléseivel CA = CD =CFE =b, BE = e.

Irjuk fel a B pontnak a korre vonatkozo hatvanyat kétféeleképpen:

BE(BE + 2CE) = BD - BA,
azaz
e(e+ 2b) = BD - 2e,

ahonnan BD = b+ g.

Mivel PB = g, igy DP = DB — PB = b, tehat a DPC haromszog egyenls szart, DCP< = . E haromszog D
cstcsdndl C DA< = «a kiils6 szog, igy valoban « = 2.
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