Jelolje a szoban forgd osszegek koziil az elsét D1(n), a méasodikat pedig Da(n).
D1 (n) meghatérozaséanal minden, az n-nél nem nagyobb pozitiv paros szamot annyiszor kell figyelembe venniink,

ahany tobbszorose van az 1, 2, ..., n szamok kozott. Ezért Dq(n) = Z $n(27), ahol s, (k) jeloli a k pozitiv egész 1
2j<n
és n kozé es6 tobbszoroseinek szamat: s, (k) = [n/k]. Hasonloképpen Da(n) = Z sn(2j —1). Vilagos, hogy k < 1
2j—1<n

esetén s, (k) > s,(l), igy a Di(n) Osszeg minden egyes s, (27) tagjat feliilesl becsiilhetjiik a Dy(n) Gsszeg megfelels
sn(27 — 1) tagjaval. Kovetkezésképpen Dq(n) < Do(n). Hasonloképpen, az els§ tag s,(1) = n kivételével, a Da(n)
Osszeg minden egyes s,(2j — 1) tagja (j > 2) megbecsiilhetd a Dq(n) Osszeg megfelels s,(2(5 — 1)) tagjaval, ezért
Ds(n) < n+ Di(n). A két egyenlStlenség Gsszevetésébdl a feladat allitdsa azonnal leolvashato.

Megjegyzések. 1. A feladatot Pésa Lajos bocsatotta a versenybizottsag rendelkezésére.
2. A fenti bizonyitast finomithatjuk olyan moédon, hogy az egyes Osszegek elsé néhany tagjara alkalmazzuk az
sn(k) = |n/k] képletet, és csak a fennmarado tagokat becsiiljiik a méasik 6sszeg megfelels tagjaival. Igy a Di(n) <

Dy (n) egyenl6tlenség helyett példaul n > 2 esetén az erGsebb D;(n) — LSJ < Ds(n) — n becslést alkalmazhatjuk,
ahonnan [n/2] < Da(n) — Di(n) < n kdvetkezik. Altaldban tetszGleges k pozitiv egész szamra felithato n > 2k + 1

esetén a
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egyenl6tlenség, amelybdl kiindulva az In(k + 1) < 1 + 3 + o+ Z < 1+ Ink becslésre tamaszkodva nem nehéz

megmutatni, hogy a (Dz(n) — D1(n))/n sorozat hatarértéke In 2.
Terpai Taméas dolgozatdban azt is megmutatta, hogy a Da(n) — D1(n) kiildnbség n - In2-t6l valo eltérése /n
nagysagrendd. (Erre vonatkozoan lasd még az 1999. decemberi szamunk A. 225. szamu feladatat.)



