I. megoldas. Legyen F' a BC oldal felez&pontja, ekkor AF az ABC haromszog sulyvonala. Legyen CAB<( = e+,
ahol CAF< = ¢ és FAB< = . Mivel a CAF és az F'AB haromszogek teriilete egyenls, igaz a kovetkezo:
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Esetiinkben a stulyvonal a CAB szoget 1 : 2 ardnyban osztja, igy két eset lehetséges:

a) ¢ = 2¢ vagy b) e = 2¢.
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Az a) esetben AB = S,mg = sma. = , és mivel 0° < e + ¢ < 180°, igy 0° < & < 60°, tehat
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1
- <AB< 1.
5 < <

in 2 2 . gj
A b) esetben AB = Siiap  £C0Sp Sl

- - = 2cos ¢, és mivel most 0° < ¢ < 60°,igy 1 < AB < 2.
sin sin

Az AB oldal hossza tehét 3 és 2 kozott lehet, de nem veheti fel az 1 értéket.
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II. megoldas. Megjegyzés. Ez a megoldas nem hasznal szogfiiggvényeket, csak a haromszog-egyenlGtlenséget,
ezért érdemes megismerni.

Tekintsiik az ABC haromszog két cstucsat, A-t és C-t, valamint az A-nal levé o = 36 szogét adottnak. Nevezziik
e-nek az AB egyenesét: a haromszog B csicspontja valahol ezen az egyenesen van. Mivel o < 180°, igy § < 60°.
A 2. dbra jelolései szerint a haromszognek vagy s1, vagy se a silyvonala. Tiikrozziik C-t si-re és so-re, legyenek a
tikorképek C1, illetve Cy. Ekkor AC = AC; = ACy; = 1, és C; nyilvan rajta van so-n. Huzzunk Ci-en keresztiil
parhuzamost si-gyel és Ca-n keresztiil parhuzamost so-vel; ezek metszéspontjai e-vel By, illetve Bsy. Azt allitjuk, hogy
ha az ABC héaromszog silyvonala s1, akkor B = Bi, ha pedig s, akkor B = Bs. ValOban, s; felezi a C' By, so pedig
a CB; szakaszt. By vagy B mindig egyértelmtien adédik mint e és az si-gyel, illetve so-vel parhuzamos egyenesek
egyetlen metszéspontja: si, s2 és e ugyanis nem parhuzamosak.

Mivel B1Cy || s1, igy a BiC1 A< = §, tehat az AB1Cy haromszog egyenld szart; hasonloan, az sp-re vonatkozo
szimmetria miatt Co ABo<t = §, és B2Cy || s2 miatt Co By A< = 6, igy az AC3 By haromszig is egyenls szart.

Az AB,C1 haromszoégben ABy + B1Cy = 2AB; > AC1 = 1 a haromszig-egyenlGtlenség miatt, tehat AB; > %

Mivel AB;Ci<t = 180° — 26 > 60° (0 < 60°) és a nagyobb szdg nagyobb oldallal szemben van, igy AB; < AC; = 1.

Azt kaptuk, hogy % < AB; < 1.

Az AC3 Bs haromszogben AC>+Cy By = 2 > ABs a haromszog-egyenlGtlenség miatt, és ACo Bo<t = 180°—26 > 60°,
igy mivel nagyobb oldallal szemben kell hogy legyen a nagyobb szog, ABy; > AC =1, tehat 1 < ABs < 2.

Tehat az AB oldal hossza az egyik esetben 3 és 1, a masodik esetben 1 és 2 kozé esik, és itt barmilyen értéket

felvehet, hiszen minden ilyen értékhez megszerkeszthets vagy az AB1Ch, vagy az ACs By haromszog. (Vigyazat, AB #
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