A hurtrapéz olyan trapéz, amelynek oldalai a kérnek hurjai, s mivel a hurnégyszog szemkozti szogeinek Osszege
180°, ebbdl kovetkezik, hogy a trapéz egyenls szart.

Legyen a trapéz nagyobbik alapja AB = a, a kisebbik DC = ¢, szarai pedig AD = BC =b (1. dbra).

A feltétel szerint:
(1) d=2b+c.

a+c
A trapéz teriilete: T' = % -m. Pitagorasz tétele szerint:

m=/b%— <a _ C) .
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d—c
(1)-bsl b = —5 ezeket behelyettesitve
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Alakitsuk 4t a kifejezést, hasznaljuk fel az ismert 2° — y? = (x + y)(z — y) azonossagot:
a+c
4

A (d — a) értéke allando, ez nem befolyasolja a maximum értéket; d + a = k a trapéz keriilete. Tovabb alakitva a
kifejezést kapjuk, hogy

(&)

T =

V(d+a—2c)(d—a).

T = i\/d— av/(a+c)(a+ c)(k — 2¢).

A masodik gyokjel alatt mindegyik tényezs pozitiv, a haromtényezds szorzatra felirhatjuk a szamtani és mértani
kozepek kozti egyenltlenséget:

Via+e)(a+e)(k—2¢) <
< (a+c¢)+ (a+c)+ (k+ 2¢) _k+2a
- 3 3

A szorzat akkor maximaélis, ha a tényezdk egyenl6k, azaz a + ¢ = k — 2¢ = d + a — 2¢, ahonnan 3¢ = d, illetve ¢ = %l
d—c
2
Ilyen trapéz akkor létezik, ha d > a (2. dbra).
A keétives szogek egyenlSk, mert egyenls hossztusagi hiarokhoz tartoznak, igy AB || CD, vagyis a négyszog valoban

trapéz.

d
és b= =3 vagyis a szarak és a rovidebbik alap hossza egyenl6.

Asvdnyi Katalin (Ajka, Brody 1. Gimn., 11. o.t.)

Megjegyzések. 1. A feladatot, mint szélsGérték-feladatot, derivalassal is meg lehet oldani (lasd az internetes megol-
dasvazlatot).

2. A szokéasosnal tobb 0 pontos dolgozat oka az alabbi: Tébben a kovetkezd hibas kovetkeztetéseket irtak le:

a) ,Mivel a négyszog keriilete adott, és adott keriiletd négyszogek koziil a négyzetnek a teriilete a legnagyobb, ezért
a négyszog négyzet.” Ez a gondolat hibas, ugyanis nem csak a négyszog keriilete adott, hanem egyik oldala is, ezért
(a d = 3a esetet kivéve) a trapéz semmiképpen nem lehet négyzet.

b) ,,A hartrapézt a hosszabbik parhuzamos oldalara tiikrozve hatszoget kapunk. Adott keriilet esetén a szabalyos

hatszog teriilete a legnagyobb, ezért a hartrapéz 3 oldala egyenld, és g—mal egyenld.” Ez a hiba hasonlé az el6z6hoz: a

kapott hartrapéznak a keriiletén kiviil egyik atlgja is elére megszabott, igy erre az altalanos szélséérték-feladatra sem
hivatkozhatunk.

¢) Voltak, akik a teriiletet két egymastol nem fiiggetlen tag Gsszegére bontottak, és kiilon-kiilon keresték a maxi-
mumot, s ebb6l préobaltak meghatarozni a kézos maximumot.
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