I. megoldas. Tudjuk, hogy ha egy n pozitiv egész szam primtényezds felbontasa pi* - p52 - - - - - par, akkor a szam
pozitiv osztoéinak szama: d(n) = (a1 + 1)(ag + 1) ... (an + 1).

Egy szamnak akkor lesz pontosan 6 kiilonb6z6 osztéja, ha vagy

a) pi’ alaku, ahol p; primszam, vagy

b) p% - po alaka, ahol p1, po kiilonb6z6 primszamok.

Ha p = 2, akkor N = p? + 11 = 15 = 3 - 5; egyik feltételnek sem tesz eleget, p tehat csak paratlan primszam lehet.

Ha p = 3, akkor N = 3% + 11 = 20 = 22 - 5 megfelel a b) feltételnek; a 20-nak valoban 6 kiilonbozs pozitiv osztoja
van: 1, 2, 4, 5, 10 és 20.

Ha p paratlan és nem 3, akkor a négyzete 4-gyel osztva 1 maradékot ad, hiszen p* = (2k + 1)2 = 4k* + 4k + 1.
Azért N = p? 4 11 oszthato 4-gyel. Ha most N = p?, akkor p; csak 2 lehet, de p? + 11 = 32-bsl p-re nem kapunk
egész értéket. Az N tehat nem lehet p? alaku. Igy pfpg alaku, és a 4-gyel val6 oszthatosaga miatt p; = 2. De N 3-mal
is oszthato, mivel p® a 3-mal osztva is 1 maradékot ad (hiszen p vagy 31 + 1, vagy 31 — 1 alakt), azaz p, = 3. Vagyis
N =p>+11=22.3=12, és innen p = 1, ami nem primszam.

A feladatnak tehat egyetlen megoldéasa a p = 3.
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II. megoldas. Vegyiik észre, hogy
p’+11=(p-1)(p+1)+12.

Ha p > 3, akkor p — 1 és p + 1 is paros és egyikiik oszthaté 3-mal is, ezért szorzatuk oszthat6é 12-vel is.

Tovabba p* 4+ 11 > 12, ezért 7 kiilonboz6 osztodja is van, ezek 1, 2, 3, 4, 6 12 és p> 4+ 11. Igy p nem lehet 3-nal
nagyobb.

Ha p = 2, akkor p? + 11 = 15, ennek csak 4 kiilonboz6 pozitiv osztoja van.

Ha p = 3, akkor p? + 11 = 20, s ahogy mar az el6bb is lattuk, ennek 6 kiilonb6z6 pozitiv osztéja van, ez tehat az
egyetlen megoldas.



