Megmutatjuk, hogy legfeljebb 5 lépésben mindig eljuthatunk az (1, 0, 0) szamharmashoz.

El6szor abban az esetben oldjuk meg a feladatot, ha példaul b és c relativ primek. Ekkor barmilyen szam, igy az
1 is elGallithato a + b + yc alakban, alkalmas x és y egész szamokkal. Ezért két lépésben eljuthatunk az (1, b, ¢)
szamhoz gy, hogy a-hoz el6bb b x-szeresét, majd ¢ y-szorosat adjuk hozza. Ezutan tovabbi két trivialis 1épésben
eljuthatunk az (1, 0, 0) szamharmashoz. Abban az esetben tehat, ha b és ¢ relativ primek, 4 1épés biztosan elegendd.

Most bebizonyitjuk, hogy egyetlen lépésben elérhets, hogy a szdmharmas két eleme relativ prim legyen.

Ha b vagy ¢ nulla, akkor a masik két szdm relativ prim.

Ha b és ¢ egyike sem 0, akkor legyen d a ¢ azon primtényezdinek szorzata, amelyek nem osztjak b-t. (Ha ilyen
primoszté nincs, akkor legyen d = 1.) Azt allitjuk, hogy az egy lépésben el6allo (a, b+ da, ¢) szamharmas megfelels,
azaz b+ da és c relativ primek. Tekintsiik c egy tetsz6leges p primosztojat; azt kell igazolnunk, hogy ez nem osztdja a
b+ da szamnak.

Ha p osztdja b-nek, akkor d definicioja szerint p nem osztdja d-nek. Azt is tudjuk, hogy a, b és ¢ relativ primek,
tehéat p az a-nak sem lehet oszt6ja. Ebben az esetben tehat a b+ da Gsszeg els6 tagja oszthaté p-vel, a masodik tagja
nem.

Ha p nem osztoja b-nek, akkor d definicigja szerint p osztoja d-nek. Tehat a b 4 da Gsszeg els6 tagja nem oszthatd
p-vel, a masodik tagja viszont oszthaté vele.

Mindkét esetben azt kaptuk, hogy p nem osztéja a b + da szamnak.

Osszefoglalva: egy lépésben elérhetjiik, hogy a masodik és a harmadik szam relativ prim legyen, innen pedig tovabbi
négy lépésben eljuthatunk az (1, 0, 0) szimharmashoz.
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