I. megoldas. Az egyenlet értelmezési tartomanya a pozitiv szamok halmaza. Behelyettesitéssel meggy6zédhetiink
arrol, hogy — és — megoldésai az egyenletnek. Megmutatjuk, hogy mas valés megoldas nincsen.

Mindkét oldal természetes alapt logaritmusat véve az eredetivel ekvivalens egyenletet kapunk, hiszen x pozitiv:

Vzlnz = —1In2.
Tekintsiik az f(x) = xInz fiiggvényt (x > 0). f differencidlhaté a pozitiv szdmok halmazan, és a fiiggvény derivéltja
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fl(x) = n;i/t .Ha 0 <z <e 2 akkor f'(x) < 0; f'(e72) =0, és ha = > e~ 2, akkor f’(z) > 0. Eszerint f szigortan
z

monoton fogy6, ha 0 < x < ™2, és szigortian monoton novs, ha x> e 2.
Emiatt f egy adott értéket legfeljebb kétszer vehet fol, a talalt megoldasokon kiviil nincsen tobb; a feladatnak két
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megoldasa van: x; = 16 és 19 = 1
Baharev Ali (Véac. Boronkay Gy. Gimn., 11. o.t.)

Megjegyzés. A helyes megoldasokban igen valtozatos helyettesitésekkel egyszerisitették a vizsgalando fiiggvényt.
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Néhany példa: az y = /2 helyettesitéssel az y¥ = g egyenletet kapjuk; ha =z = 2F akkor az egyenlet k - 2% = —1.
Az alabbi megoldas meglepGen egyszeri egyenletre jut.

II. megoldas. Ha z > 0, akkor pontosan egy t € R van, amelyre x = 27 2%, Ezzel a helyettesitéssel az egyenlet a
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alakot Olti.
Mindkét oldal 2-es alapi logaritmusara térve:
27" log, 272 = —1, azaz
—t-27 =, vagyis
t=2""

A jobb oldalon all6 fliggvény konvex, egy egyenes tehat legfeljebb két pontban metszi a grafikonjat (dbra). Ha t = 1

és t = 2, akkor megoldast kapunk; innen z; =272 = Yk 274 = o
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Az egyenlet megoldasai tehat 1 és ITh
Hargita Gdbor (Ocsa, Bolyai J. Gimn., 10. o.t.)
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Megjegyzés. Venter Gyorgy (Fazekas M. Fév. Gyak. Gimn., 12. o.t.) az z = A (n>0egész, 1 < A <?2)

helyettesitéssel oldja meg a feladatot. ElGszor igazolja, hogy n < 5, majd esetszétvalasztassal taldlja meg a két
megoldast.




