Barmelyik pont koriil forgatunk korbe egy egyenest, az egyenes két oldalan levé pontok szaméanak a kiilonbsége
mindig 1-gyel né vagy csokken, és 180 fok elfordulés utan ez a kiilonbség az ellentettjére valtozik. Ebb6l kovetkezik,
hogy van olyan allasa a forgd egyenesnek, amikor a széban forgo kiilonbség 0. Igy minden pontbél indul ki felezs
szakasz. A felezs szakaszok szdma ezért pontosan akkor n, ha mindegyik pontbdl pontosan egy felezs szakasz indul ki.

Tegyiik fel, hogy van két felez6 szakasz, amelyek nem metszik egymast. Konnytd meggondolni, hogy a két felezd
szakasz nem lehet parhuzamos. (A parhuzamossagot a pontok kis elmozditasaval is elkertilhetnénk.) Az egyik felez6
szakasz egyenese (e) a masik szakasznak (AB-nek) mondjuk A-n tuli meghosszabbitasat metszi. Megmutatjuk, hogy
ez nem lehetséges.

Huzzunk A-n keresztiil parhuzamost e-vel, legyen ez e’. Ha az AB = f egyenest A koriil egy nagyon kis szoggel
elforgatjuk pozitiv és negativ irdnyba, akkor az igy kapott fi és fo egyenesek két oldalan ugyanazok a pontok helyez-
kednek el, mint az f két oldalan, kivéve a B pontot. Ezért fi-nek és fo-nek a B-t tartalmazé oldalan eggyel t6bb pont
van, mint a masikon.

Ugyanakkor az ¢’ egyenes B-t tartalmazo6 oldaldn kevesebb pont van, mint a mésikon, mert e egy felezs, amelynek
B-t tartalmazé partjan van az A pont, a vele parhuzamos ¢’ egyenes B-t tartalmazé partjan viszont nincs ott az A
pont, ezen kiviil ¢-nek a B-t nem tartalmazo oldalan van az e egyenes két H-beli pontja is.

Korbeforgatva az f egyenest A koriil, az f1 és €, illetve fo és €' egyenesek kozti tartoméanyban is kell lennie A
kezddpontu felez6 szakasznak. Az A pontbol tehét legalabb harom felezd szakasz indul ki, ami ellentmond annak az
észrevételiinknek, hogy a halmaz minden pontjabol egy felezs szakasz indul ki.




