I. megoldas. Tekintsiik az adott egyenletet y valtozoji masodfokiu paraméteres egyenletnek. Ha a kétismeretlenes
egyenletnek egyetlen szampar a megoldasa, akkor a

Ty + (4o —2)y +22° — 122+ N =0
egyenletnek is csak egyetlen yo megoldéasa lehet, azaz a diszkriminansa, D; = 0:
Dy = (4o — 2)? — 28(22% — 122 4+ N) = —402% + 320z — 28N +4 = 0, rendezvel0z? — 80z + (TN — 1) = 0.
Mivel az eredeti egyenletet csak egyetlen z( elégitette ki, azért ennek is csak egyetlen megoldasa lehet, azaz diszkri-

mindnsa, Dy = 0:
Dy = 80% —40(7TN — 1) = 0161 = 7N,

tehat N = 23.
Azt kaptuk, hogy ha az (1)-nek egyetlen (zg, yo) megoldasa van, akkor az N értéke 23 kell legyen. Meg kell azonban
nézniink, hogy N = 23 esetén valoban kapunk-e megoldést: visszahelyettesitve z = 4 és y = —1 valéban az egyenlet

megoldéasat adjak.
Tehat (oktober) 23-an volt a felkelés.
Szilasi Zoltdn (Debrecen, KLTE Gyak. Gimn., 11. o.t.)

II. megoldas. Alakitsuk at az egyenletet az eredetivel ekvivalenssé:
2 +y—3)?+5(y+1)>+N—-23=0.

Ennek az egyenletnek pontosan akkor van egy megoldasa, ha NV = 23. Bevezethetjiik ugyanis az 4j z; = = +y — 3,
y1 =y + 1 ismeretleneket, ezekre z = 21 — y1 + 4 és y = y1 — 1, tehat az (z, y) és (z1, y1) szampéarok megfeleltetése
kolesonosen egyértelmi. Az pedig vildgos, hogy a 21‘% + 5yf = M egyenletnek paros sok megoldasa van, ha M # 0,
hiszen ha pl. 1 # 0 egy megoldashoz tartozik, akkor —x; is.

Megjegyzések. 1. Azok, akik nem vizsgaltdk meg, N = 23 esetén valoban van-e egyetlen megoldés, csak 3 pontot
kaptak.

2. Az (1) egyenlet egyébként egy dgynevezett mdsodrendd elliptikus gorbe egyenlete, amelynek csak akkor lesz
egyetlen megoldasa, ha a gorbe pontellipszis, azaz ha matrixanak determinansa 0. Szilasi Zoltdn mésodik megoldésaban
ebbdl szamolta ki N értékét.



