Ha egy tetraéder egy csicsabol kiindulé harom éle koziil az egyiket A-szorosara valtoztatjuk, a méasik kettét pedig
véltozatlanul hagyjuk, akkor a keletkezett Gj tetraéder térfogata az eredeti tetraéder térfogatanak A-szorosa lesz, mert
a két tetraédernek lesz egy kozos lapja, az ahhoz tartoz6é magassag pedig a parhuzamos szel6k tétele miatt szintén
A-szorosra valtozik.

A harmadol6opontok &ltal meghatarozott test térfogatat ugy kaphatjuk meg, hogy az eredeti tetraéder térfogatabol
levonjuk annak a négy kis tetraédernek a térfogatat, amelyeket a nagy tetraéder egy-egy csicsa, valamint az abbol a
cstcsbol kiindulé harom-harom élen 1év6 harmadolopontok alkotnak. Legyen az eredeti tetraéder térfogata 27 egység.
Ha megjeloliink egy élen egy harmadolépontot, akkor az él kdzelebbi végpontjahoz irjunk 1-est, a tavolabbi végponthoz
pedig 2-est. Igy a tetraéder minden csticsdhoz Gsszesen harom szam keriil, s e szamok szorzata az elsé bekezdésben
leirtak alapjan éppen az ott levagott kis tetraéder térfogatat adja.

A tetraéder 4 cstucsdhoz 6sszesen 6 db 1-est irtunk, ezért feltehetjiik, hogy az ABCD tetraéder AB és AC élén is 1-
et irtunk A-hoz. B-t és C-t valaszthatjuk ugy, hogy a BC élen B-nél legyen 1. Jeloljiikk a DA, DB és DC élen D-hez irt
szamokat rendre (3—a), (3—0b), (3—c)-vel. Ekkor a levagott kis tetraéderek térfogata A-nal a, B-nél 2b, C-nél 4¢, D-nél
pedig (3 —a)(3—0)(3—c¢). Mivel a, b és ¢ egymastol fiiggetleniil 1 vagy 2 lehet, azért a kdvetkezs nyolc eset lehetséges:

a b c levagott tetraéderek Ossztérfogata
1 1 1 15
1 1 2 15
1 2 1 13
1 2 2 15
2 1 1 12
2 1 2 14
2 2 1 12
2 2 2 15

Tehat a harmadolépontok altal meghatarozott konvex test, azaz a levagasok utan megmaradé test térfogata 27 —

14 15
15=12,27—-13 =14, 27 — 12 = 15 vagy 27 — 14 = 13 lehet, vagyis a keresett hdnyados értéke 37 370 77 vagy 77"
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