Ha a < —1, akkor (1) negativ, tehat nem lehet négyzetszam. Ha a = —1 vagy a = 0, akkor (1) értéke 0 illetve 1,
vagyis négyzetszam. Ha a = 1, akkor a nevezd 0, és (1) nem értelmes. A tovabbiakban feltételezziik, hogy a > 2.
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A harom tényez6t rendre A, B, C-vel jelolve B és C osztdja A—2 = (alooo—l)—nek, tovabba C osztoja B—2 = (a500—1)—
nek. Ebbdl kovetkezik, hogy az A, B és C koziil barmelyik kett6 legnagyobb kozos osztoja legfeljebb 2.

Hérom ilyen szam szorzata csak agy lehet négyzetszam, ha mindegyikiik kiilon-kiilon is négyzetszam vagy négy-
zetszam kétszerese. Az A és a B éppen 1-gyel nagyobbak az a'% illetve a°°C pozitiv négyzetszamoknal, ezért nem
lehetnek négyzetszamok.

Ha A és B is egy-egy négyzetszam kétszerese, akkor 4AB = 4a'%% 4+ 44109 4 445%° 4+ 4 négyzetszam. Ez azonban
nem lehetséges, mert
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vagyis 4AB két szomszédos négyzetszam kozé esik.
Az a > 1 esetben tehat (1) nem lehet négyzetszam. Osszesen két megoldas van tehat: a = —1 és a = 0.
Tobb dolgozat alapjdn

Megjegyzés. Azt, hogy a'?°°+1 és a°°*+1 nem lehet egyszerre egy-egy négyzetszam kétszerese, ha a > 1, masképpen
is bizonyithatjuk. Tegyiik fel, hogy a'%° + 1 = 222 és a%°° + 1 = 2. Ekkor
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Mivel egész szamokroél van szd, ebbdl kovetkezik, hogy
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Négyzetre emelés és rendezés utan azt kapjuk, hogy a°™ < — < 0.
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