Nyilvan b nem lehet 0 és —1; beszorozva b(b + 1)-gyel
(1) (a+1)(b+1) = cab.

Ha a = 0, akkor (1)-bol b = —1 kovetkezok, ezt pedig kizartuk; igy a # 0. Ha a = —1, akkor 0 = cab = —cb miatt
¢ =0, azaz a = —1, ¢ = 0 tetsz6leges (0-t6l és —1-t6l kiilonbozs) b-vel megoldas. A tovabbiakban feltessziik, hogy
(b-hez hasonloan) a ¢ {—1;0}.

Az (1) jobb oldala oszthato a-val, igy a | (a +1)(b+1). Mivel a és a + 1 relativ primek, azért a | b+ 1 és hasonléan
b|a+1.

I. Ha a, b > —1, akkor a és b pozitiv, igy az iménti oszthatésdgokbol a < b+ 1 és b < a + 1 kovetkezik. Ekkor
a<b+1<a+2 ezért bcsak a — 1, a vagy a + 1 lehet.

1
Ha b = a — 1, akkor b | a + 1 miatt il > 2, azaz a < 3; ebben az esetben a kovetkez& megoldasokat kapjuk:
a—

> 2 miatt a < 1,ebb6l az a = b =1,

a
¢ = 4 megoldast kapjuk. Ha pedig b = a + 1, akkor a b = a — 1 esetben kapott megoldésokhoz jutunk a és b szerepét
felcserélve: a =1,0=2,¢c=3ésa=2,b=3,c=2.

a=2,b=1,c=3¢éa=3,b=2,c=2 Hab=a, akkorhasonléana+1

II. Hoa < =1 és b > —1, akkor b > 0, igy a | b+ 1 szerint —a < b+ 1és b | a+ 1 miatt b < —a — 1; ezért
—a<b+1<—-a—-1+1= —a, azaz b = —a — 1. Az egyenletbe visszahelyettesitve ekkor az

a=t, b=—t—-1, c=1 (t<-1)
megoldasokat kapjuk. Hasonléan, az a > —1 > b esetben az
a=t, b=—-t—-1, c=1 (t>0)

megoldasokhoz jutunk.
Megmutatjuk, hogy az eddigieken kiviil nincs t6bb megoldas. A még hatralévs a, b < —1 esetben ugyanis a | b+ 1
miatt a > b+ 1,ésb|a+ 1 miatt b > a+ 1, tehat a > b+ 1 > a + 2, ami lehetetlen.
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