I. megoldas. Tekintsiink egy paratlan primszamot. Legyen ez a 2k + 1. Ekkor (2k + 1)* a feltételnek megfelels
szam. Ennek ugyanis k 4+ 1 darab osztoja van: 1, 2k + 1, (2k +1)2, ..., (2k + 1)*. Primtényezds felbontasa (2k + 1)*,
és ha az alapbol kivonjuk a kitevét, éppen (k + 1)-et, az osztok szamat kapjuk. Ez barmelyik (2k + 1) alaka primszam
k-adik hatvanyara igaz. Mivel végtelen sok primszam van (ezt konnyen igazolhatjuk indirekt modon), és koziilik csak
egy paros, igy végtelen sok paratlan prim is van. Ezért végtelen sok, a feladat feltételének eleget tevd természetes szam
van.
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II. megoldas. Mutatunk egy modszert, amellyel végtelen sok, a feladat feltételének eleget tevs szamot készithe-
tiink. Valasszunk olyan py és py primszamokat, amelyek 3-mal osztva 1, illetve 2 maradékot adnak, azaz p; = 3 ( mod 3)
és pa = —1 (mod 3) teljesiil. Ismeretes, hogy végtelen sok ilyen p; és po primszam létezik. Kovetkezik ez példaul Di-
richlet tételébdl, hiszen ez annak csak specialis esete (Erds Pal-Suranyi Janos: Valogatott fejezetek a szamelmélethol,
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Polygon, Szeged, 1996., 67. o.). Tekintsiik ezutéan a k = bip2 = 2 szamot, ez nyilvan egész. Megmutatjuk, hogy a p; -pg
szam eleget tesz a feladat feltételének. Ezek osztoi: 1, pa, p%, SN pg, P1, P1P2y « s plpé“; ezek szama 2(k + 1), vagyis
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2 % + 1), ami pedig valéban egyenls pyps — %—mal.

A feladat allitasat ezzel belattuk.
Baharev Ali (Véac, Boronkay Gy. Gimn., 12. o.t.)



