I. megoldas. Legyen a C'F szakasz felez6pontja O. Mivel S; és Sy silypontok, azért harmadoljak a silyvonalakat,
1
vagyis az OAj, illetve az OB szakaszokat is. Ebbgl kovetkezik, hogy S1S5; parhuzamos AB-vel, és S15: = - AB.

Alkalmazzuk Menelaosz tételét (bizonyitasat lasd pl. Geometriai feladatok gytjtemeénye, I. kotet, 1260. feladat) az

AFC haromszogre és a BP, egyenesre:

CP, AB FO _

AB FO CP. 1

F az AB, O pedig az FC szakasz felez6pontja, ezért az el6z6 Osszefiiggésbol BF = —2 és oc = 1 miatt P—/21 =3
2

kovetkezik, vagyis P» az AC szakasz C-hez kozelebbi harmadolopontja. Ugyanigy kapjuk, hogy P, a BC szakasz C-hez

kozelebbi harmadolépontja, ha Menelaosz tételét a BFC héromszogre és az AP; egyenesre alkalmazzuk. Ez viszont
1
azt jelenti, hogy az AB szakaszt C-bdl 3 aranyban kicsinyitve a PoP; szakaszt kapjuk. Ezért PoPy || AB || 5152
1
és PoP = EAB = 515;. Tehat az 5155 P; P, négyszog paralelogramma, mert két szemkozti oldala parhuzamos és

egyenld. )
Szildgyi Ors (Miskolc, Foldes F. Gimn., 10. o.t.) dolgozata alapjan

II. megoldas. Legyen a C'F szakasz O felez6pontjabol A-ba mutatd vektor 6a, B-be mutat6 vektor pedig 6b. Mivel
P . L, ? 1 't ? . B . . ? ?
F az AB felez6pontja, azért OF = 3 (OA + 0 ) = 3a+3b; O pedig a C'F felez6pontja, ezért OC' = —OF = —3a—3b.

Az OA, illetve OB szakaszok stulyvonalak, amit a megfelel§ silypontok harmadolnak, ezért

1 1
()—6’1>:§O—/>1:2a és 0_35:50?:210.

A CA szakasz C-hez kozelebbi Hy harmadolopontjaba mutatd vektor az ismert képlet szerint:
— 1 1
OHj = g(20? +0A) = 5(~6a—6b + 6a) = —2b.

Vagyis O—H; = —O—S;, ami azt jelenti, hogy Hs rajta van az OSs egyenesen is, ezért megegyezik OS; és AC metszés-
pontjaval, vagyis Ps-vel. Teh?i>0P2 = —2b. . N N

Ugyanigy kapjuk, hogy OP; = —2a. Vagyis OP; = —05; és OP; = —0.S,, tehat az 5152 P P> négyszognek O
szimmetriaikdzéppontja. Ezért a négyszog paralelogramma.



