Bebizonyitjuk, hogy az oldalak legfeljebb 18 pontban metszhetik egymast. Ennyi metszéspont lehetséges, példaul
az 1. dbrdan lathat6é modon.
Annak bizonyitasdhoz, hogy 18-nal tobb metszéspont nem johet létre, harom segédtételt hasznalunk fel.

1. segédtétel. Egy konvex sokszoget egy egyenes legfeljebb 2 pontban metszhet.

Bizonyitds. A két legtavolabbi metszéspontot 0sszek6ts szakasz a belsejével kiegészitett sokszog része, ezért ez a
szakasz nem metszheti a sokszog hatarat.

2. segédtétel. Egy 6tszoget egy egyenes, amelyik egyik cstiicsara sem illeszkedik, legfeljebb 4 pontban metszhet.

Bizonyitds. Az egyenes mindegyik oldalt legfeljebb egy pontban metszi, tehat 5-nél t6bb metszéspont biztosan nem
lehetséges. A metszéspontok az egyenest két félegyenesre és néhany szakaszra osztjak. Ezek a darabok felvaltva az
0tszogon kiviil és beliil helyezkednek el; a két félegyenes biztosan kiviil. Ebb&l kovetkezik, hogy a szakaszok szama
paratlan, és a metszéspontok szama paros. A metszéspontok szama tehat 5 sem lehet.

3. segédtétel. Két sokszog, amelyek csticsai nem illeszkednek a mésik sokszdg oldalegyeneseire, csak paros sok
pontban metszheti egymast.

Bizonyitds. Az egyik sokszog keriiletén korbehaladva, mindegyik metszéspontnal a sokszog belsejébdl a kiilsejébe,
vagy a kiilsejébdl a belsejébe lépiink at. A teljes korbehaladas utan ugyanabba a sikrészbe ériink vissza, tehat Gsszesen
ugyanannyiszor 1épiink beliilrél kiviilre, mint kiviilrél beliilre.

Ezek utéan bebizonyitjuk, hogy két 6tszog legfeljebb 18 pontban metszi egymaést. Legyen a két 6tszog A és B. A
mindegyik oldalegyenese legfeljebb 4 pontban metszi B-t a 2. segédtétel szerint; ez 6sszesen legfeljebb 20 metszéspont.
19 metszéspont a 3. segédtétel szerint nem lehetséges. Mar csak azt kell bebizonyitanunk, hogy a metszéspontok szdma
20 sem lehet.

Ha a metszéspontok szama 20, akkor A mindegyik oldala B-nek 4 oldalat metszi, és megforditva, B mindegyik
oldala A-nak 4 oldalat metszi. Ebb6l az 1. segédtétel alapjan az is kovetkezik, hogy A és B konkav.

Mivel A konkéav, van konvex és konkav szoge is, és van harom szomszédos oldala: a, b és ¢ ugy, hogy a és b konvex,
b és ¢ konkav szogben csatlakozik egyméashoz (2. dbra).

Legyen B-nek az az oldala, amit b nem metsz, d. Ez az oldal metszi A-nak 4 oldalat, tehat metszi a-t és c-t is;
hasonléképpen b is metszi B-nek a tobbi 4 oldalat. Mivel a és ¢ a b egyenes ellentétes oldalain vannak, a d szakasz metszi
a b egyenest. Igy azonban a b egyenes a B 6tszog valamennyi oldalat metszi, ez pedig ellentmond a 2. segédtételnek.
A metszéspontok szama tehat tényleg nem lehet 20.

A két 6tszog tehat legfeljebb 18 pontban metszi egymast.
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