I. megoldas. A H halmaz tetszdleges R részhalmazara jeldlje R az R komplementerét, azaz H azon elemeinek
a halmazat, amelyek nem elemei R-nek. Képezziink H részhalmazaibol (A, B) rendezett parokat; H-nak 2" darab
részhalmaza 1évén e rendezett parok szama 2" -2 = 4™. A rendezett parokat négyes csoportokra osztjuk; minden ilyen
csoport alljon az (A, B), (A, B), (A, B), (4, B) parokbol, ahol A, B C H. Kénnyen lathat, hogy minden rendezett

1
péar pontosan egy ilyen csoporthoz tartozik, igy e csoportok szdma 1 4" = 4"~ 1 Tekintsiik H-nak egy h elemét, és

az A, B C H halmazokat; mivel h az A és A koziil pontosan az egyiknek eleme (hasonléan B és B koziil is), azért h
az AN B, AN B, AN B, AN B halmazoknak is pontosan az egyikében van benne. Tehat az AN B, AN B, AN B,
AN B halmazok elemszaméanak sszege |H| = n. A szamlalast a 4" ! csoport mindegyikére elvégezve az elemszamok
osszegének Osszegére n - 4”1 adodik, és ez éppen a feladat allitasa.

Gyiirki Istvin (Zseliz, Magyar Tannyelvid Gimn., 12. o.t.)

II. megoldas. Hasznéljuk az 1. megoldas jeloléseit. A H elemeit sorbarendezziik, és minden A, B C H hal-
mazpérhoz hozzarendeljiik azt a 4-es szamrendszerbeli n-jegyd szamot, amelynek i-edik jegye 0, 1, 2 vagy 3 aszerint,
hogy a H halmaz i-edik eleme az AN B, AN B, AN B, AN B halmazok melyikéhez tartozik. Igy Osszesen 4" darab
kiilonb6z6 szamot kapunk, vagyis az 6sszes n-jegyd szam elSall ezen a moédon. Ezekben a szdmokban 6sszesen ugyan-
annyi 0 van, mint ahany 1-es vagy ahany 2-es vagy amennyi 3-as. Tehat a benniik el6fordul6 0 jegyek szama Gsszesen
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— 4" .n =4""1 . pn; masrészt a nullik egyiittes szama éppen az |A N B| elemszamoknak az Osszege.
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II1. megoldas. A H mindegyik x eleméhez meghatarozzuk azoknak az A, B paroknak (A, B C H) a szamaét,
amelyekre x € A N B; a kapott szamokat az x elemekre 0sszegezve éppen a feladatban szerepls Gsszeghez jutunk.

Ha z € A, akkor a H minden tovabbi eleme vagy eleme A-nak, vagy nem; ez két lehet6ség, tehat A megvalasztasa
2"~ 1 féleképpen torténhet, akarcsak a B halmazé. Az z-et tartalmazo (A, B) halmazokbol tehat 271 .27~ 1 = 4n—1
rendezett par készithets, a H elemeire pedig 6sszesen n - 4",
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