Tegyiik fel — a bizonyitandé &llitassal szemben — hogy minden kék szind cstcsbél legalabb 6, és minden piros
szintibol legalabb 4 él indul ki. A konvex poliéder éleinek szamat jelolje e, a lapok szamét [, a piros és kék csucsok
szamat pedig rendre ¢, és ci. Az Euler-féle poliéder-tétel szerint

(1) cpt+ert+l=e+2.

Az egyes csiicsokbol kiindulo élek szamét Gsszegezve az Osszes élek szaménak kétszeresét kapjuk, hiszen minden él két
cstcsot kot Ossze. Indirekt feltevésiink értelmében a cstcsokbol kiindulé élek szamanak Osszege legalabb 4c, + 6¢y,
ezért

(2) e > =(4cp + 6ex) = 2¢p + 3cy,.

N =

Minden él két lapot hatarol, igy a lapok oldalsziménak Osszege is az élek szamanak a kétszerese. A piros cstuicsokkal
rendelkez$ lapnak ¢, a tobbi lapnak legalabb 3 oldala lévén, 2e > ¢, + (I — 1)3, azaz

2¢ —
(3) <14 2=%

A (3) és (1) Gsszevetésével
%2 —
e+2—cp—cp=1<1+ egcp,

innen pedig
e < 2¢p+ 3¢, — 3;
ez ellentmond (2)-nek, ami a feladat allitasat bizonyitja.

Ivaské Gyorgy (Baja, III. Béla Gimn., 12. o.t.) megoldésa alapjan

Megjegyzés. Ambrus Gergely (Szeged, Radnoti M. Kisérl. Gimn., 11. o.t.) megjegyeste, hogy a bizonyitasbol az
is kovetkezik, hogy nemcsak egy, hanem legalabb két cstcs 1étezik, amely az el6irt tulajdonsaga. Egy példaval azt is
megmutatja, hogy altalaban ennél tébb mar nem kovetelhetd meg.



