Alakitsuk at a bizonyitando6 egyenlétlenség bal oldalan 1évé kifejezést az a® +b* = (a+b)(a® — ab + b*) azonossagot
és a Pitagorasz-tételt felhasznalva:

a+ b+ (a+b)(a® —ab+b?) + (a® +b*)c

abla +b+c) ab(a+ b+ c)
7(a+b+c)(a2+b2)—(a—|—b)ab7a2—|—b2_ a+b
B ab(a + b+ c) -~ ab a+b+c

Elegendd tehat megmutatnunk, hogy

a® + b2 a+b
1 — > /2.
(1) ab a+b+c V2
a2 4 b2
Ismert, hogy a? + b* > 2ab, amibdl kovetkezik, hogy > 2, hiszen a és b pozitiv szamok. Belatjuk, hogy
b _
_atb < 2 — /2. Atszorozva és rendezve:
a+b+ec

(V2-1) (a+b) < (2-Vv2)e

Ezt elosztva (V2 — 1)-gyel kapjuk, hogy (a + b) < V2¢.
Ismét hasznélva Pitagorasz tételét, majd mindkét oldalt 2-vel osztva:

[a2 & b2
a+b <./ +0b 7
2 - 2
ami a szamtani és a négyzetes kozép kozti ismert egyenlGtlenség. Ekvivalens atalakitasokat végeztiink, ezért az eredeti
a+b

a+b+ec

<242 egyenl6tlenség is teljesiil. Az (1) egyenlStlenség ezutan mar egyszertien adodik:

2402 b
a“ + _ a + 22_(2_\/5):\/5
ab a+b+c
Ezzel az eredeti egyenl6tlenséget is bebizonyitottuk. Egyenléség pontosan akkor &all fenn, ha a = b, azaz ha a
derékszogli haromszog egyenls széar.
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