I. megoldas. Tekintsiink egy megfelel§ elrendezést, és nézziik a legnagyobb elemet, n-et. Akarhol all a sorban,
egyetlen szomszédja, (n — 1) meg kell el6zze. Az (n — 1)-et pedig meg kell el6znie (n — 2)-nek, hiszen masik szomszédja,
n, mogodtte van. Ez igy folytatodik, amig az elrendezés legelsG eleméhez nem ériink. Ha ez k, akkor az elrendezésben
ak, k+1,...,n—1,n szamok ebben a sorrendben szerepelnek.

Tekintsiik most a legkisebb elemet, az 1-et. Akarhol van — kivéve ha az els6 helyen, azaz k = 1 — meg kell elGzze
egyetlen szomszédja, a 2. Ezt viszont a 3-nak kell megel6znie, hiszen a masik szomszédja, az 1 mar mogotte van. Ez igy
folytatodik a (k — 1)-ig, amit pedig szomszédja, k megel6z, hiszen a legelss helyen all. A k-val kezd6d6 elrendezésben
tehéat a k-nél kisebb szamok sorrendje is egyértelmd: k — 1, k —2, ..., 2, 1.
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Ha rogzitjiik a legelss elemet, k-t, akkor az n — 1 szabad helyre (Z 1)—féleképpen tudjuk a k—1,k—2, ..., 2,

1 szamokat ebben a sorrendben felirni, ezutan pedig a k-nél nagyobb elemek beirdsa a megmaradt helyekre a kotott
sorrend miatt mar egyértelmd.
A lehetséges sorbarendezések szama igy
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— 277,71.
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Csirmaz Eldd (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., 10. o.t.)

II. megoldas. ElGszor azt igazoljuk, hogy egy megfelels sorbarendezésnél a legutolsé helyen az 1 vagy pedig az n
all. Tegyiik fel, hogy ez nem igaz, legyen 1 < i < n, és tegyiik fel, hogy a sorozat utolsé6 tagja i. Ekkor az i-t mindkét
szomszédja, az ¢ + 1 és az ¢ — 1 is megel6zi. Ezutan az ¢-nél nagyobb szamok a kisebbik, az ¢-nél kisebbek pedig a
nagyobbik szomszédjukat el6zik meg, igy a méasik szomszédjuknak ket kell megel6zniiik.

Igy két lancot kapunk:

N ...—1+2+1+1

)
i/<— ...+ 1—2 «+ i—1FEzaztjelenti, hogyazlsaznmindkettenalegelshelyenkellll janak, aminyilvnnemlehetsges.gyvalbanlvag:
Akar 1, akar pedig n all az utolso6 helyen, a megmarado szamok f(n — 1)-féle sorrendjének barmelyike megfelels n
hosszlisagi sorozatot ad, igy f(n) = 2f(n — 1). Mivel f(1) = 1, azért f(n) =271
Vizer Mdté (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., 11. o.t.)

IIT. megoldas. Legyen 1 < k < n, és tegyiik a k-t a legelss helyre. A méasodik elem igy a k valamelyik szomszédja,
k—1vagy k+ 1. (Ha k = 1 vagy k = n, akkor a két eset koziil persze csak az egyik lehetséges.) Az els6 két elem
mindenesetre két szomszédos szdm, a harmadik pedig e ,szakasz” valamelyik szomszédja, a kisebbik szadmnal 1-gyel
kisebb vagy a nagyobbiknal 1-gyel nagyobb.

Ugyanigy kapjuk, hogy az els6 ¢ darab elem i darab szomszédos szam, és az (i+1)-edik elem e szamok minimumanél
1-gyel kisebb vagy maximuménal 1-gyel nagyobb.

Igy minden sorozathoz — a masodik elemtsl kezdve — hozzarendelhet egy 0-kbol és 1-esekbdl allo sorozat. Az
(i + 1)-edik helyen all6 0 azt jelenti, hogy az els6 i darab szam minimumanal 1-gyel kisebb, az 1 pedig azt, hogy az
elss ¢ darab szam maximumanal 1-gyel nagyobb szam keriilt az (i + 1)-edik helyre.

Igy egy n — 1 hossziisagi 0-1 sorozatot rendeltiink az elsé n darab szidm egy megfelels sorbarendezéséhez. Ez a
hozzarendelés kolcsonosen egyértelmt, ha ebbdl a 0-1 sorozatboél elg tudjuk allitani az elsé elemet, hiszen ezutan a
folytatas mar egyértelm.

Vegyiik észre, hogy az elsé elem, k, a sorozatban szerepld nulldk szamanal 1-gyel nagyobb, hiszen ekkor van (k—1)
lehetGségiink arra, hogy az addigi szakasz minimuméat 1-gyel csokkentsiik.

Az (n—1) hosszusagt 0-1 sorozatok szama, mint ismeretes, 2"~ 1 ezért ennyi a feladatban kérdezett sorbarendezések
szama, is.

Toth Agnes (Hajduszoboszlo, Hogyes E. Gimn., 9. o.t.)



