
Vizsgáljuk el®ször azt az esetet, amikor az adott magasságok egyike sem indul ki az adott szög súsából. Legyen

adva α < 90
◦
, mb és mc.
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1. ábra

Az mb magasságvonal talppontja AC-n B
′
, mc talppontja az AB-n C

′
. A szerkesztést az ABB

′
vagy az ACC

′
há-

romszög bármelyikével kezdhetjük. A derékszög¶ háromszög két szöge és egy oldalának ismeretében megszerkeszthet®.

Így megkapjuk a keresett háromszög B vagy C súsát. Ha pl. a B súsot szerkesztettük meg, akkor a C súsról azt

tudjuk, hogy az AB egyenest®l adott mc távolságra van. Egy egyenest®l adott távolságra lév® pontok halmaza két,

az egyenest®l adott távolságra lév® párhuzamos egyenes. Esetünkben azon a párhuzamoson lesz a C sús, amelyik az

AB
′
félegyenest is metszi.

Az adott feltételek mellett a szerkesztés mindig egyértelm¶ és 1 megoldást ad. A szerkesztésb®l következik, hogy a

háromszög eleget tesz a követelményeknek.
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2. ábra

Ha α = 90
◦
, akkor mivel mb = AB és mc = AC, a háromszög közvetlenül megszerkeszthet®, és a szerkesztés 1

megoldást ad.

Ha α > 90
◦
, akkor az ACC

′
derékszög¶ háromszögben (2. ábra) a CAC

′
∢ = 180

◦
−α, és az AC-vel mb távolságra

húzott párhuzamosok közül az fogja a B súsot megadni, amelyik a C
′
A félegyenest az A-n túli meghosszabbításában

metszi. A szerkesztés az els® esethez hasonlóan történik.

Most tekintsük azt az esetet, ha a megadott magasságok egyike ugyanabból a súsból indul ki, mint ahol a

megadott szög van: legyen adva ma, mb és α < 90
◦
(3. ábra).
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3. ábra

A szerkesztést az ABB
′
derékszög¶ háromszöggel kezdjük. Az ma magasság A

′
talppontja rajta lesz az AB szakasz

mint átmér® fölé rajzolt Thalész-kör B
′
-t is tartalmazó ívén. Az AB

′
és BA

′
félegyenesek metszéspontja C. Ha A

′
és

B egybeesik, azaz ma = AB, akkor az AB-ben B-re állított mer®leges metszi ki a C súsot az AB
′
félegyenesen. A

feladatnak 1 megoldása van, ha ma ≤ AB és 0
◦
< α ≤ 90

◦
.

Ha

ma

mb

≤ 1, 1 megoldás van; ha 1 <
ma

mb

≤
1

sinα
, 2 megoldás van; ha pedig

ma

mb

>
1

sinα
, akkor nins megoldás.

α = 90
◦
esetén: ha ma < mb, 1 megoldás van, ha ma ≥ mb, akkor nins megoldás.

Végül, ha 90
◦
< α < 180

◦
és ma < mb, akkor 1 megoldás van, ma ≥ mb esetén pedig nins megoldás.
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