A megoldas soran sziikségiink lesz cos 72° és cos 144° pountos értékére. Ezeket az 1. dbrdn lathatd 36°-os szarszogi
egyenl$ szaru haromszog segitségével szamoljuk ki. Hasznaljuk az abra jeloléseit. Az ABC és a C DB haromszogek

1 5
hasonloak, mert megfelels szogeik egyenlsk, ezért (1 + x) : @ = x : 1, amibdl kapjuk, hogy = = + \/_, s igy AB =
3 5
AC = +2f. Exért
BC 145
= 5—-1
cosT2° =2 = _4 :\/_ ,
AC 3+2\/5 4
—-1-+5
amibol kovetkezik, hogy cos 144° = 2cos® 72° — 1 = T\/_
V3
2. dbra
Térjiink ra az eredeti feladatra. Feltehetjiik, hogy a vy, va, ..., v5 vektorok a 2. dbrdn lathaté médon helyezkednek

el, és mindegyikiik hossza 1. Szorozzuk meg a k1vy + kava + - - -+ k5vs = 0 egyenletet skalarisan a vi vektorral. Ekkor
kapjuk, hogy

klvf + kQVQ vy + kng -V + k4V4 -V + k5V5 cV] = 0.
De

Vo V] = V5-V] =CosT72° és v3 - vy = vy - V] = cos 144°,

5—-1 -1—-+5
Vo +(k3+k4)'T\/_:0,

tehat
k14 (ko + k5) -

amit rendezve
Aky — ko — k3 — kg — ks = V5 - (k3 + kg — ko — ks)

adodik. Mivel a k;-k egészek, v/5 pedig irracionalis, ez csak akkor teljesiilhet, ha
dk1 = ko + ks + kg4 + ks és ko + ks = k3 + k4.

Ezt a gondolatmenetet vy helyett a v; (i = 2, 3, 4, 5) vektorral megismételve azt kapjuk, hogy minden ¢ esetén igaz
az bk; = k1 + ko + - - - + k5 Osszefiiggés, amibdl nyilvan kovetkezik, hogy k1 = ko = --- = k5.

Terpai Tamds (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., 12. o.t.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. A feladat allitasa altaldnosithaté 5-rél tetszdleges p-re, ahol p a 2-nél nagyobb primszam. Ennek

végsGsoron az az oka, hogy minden ilyen p-re az 2?~' 4+ 2?72 4+ ... 4+ 2 + 1 polinom irreducibilis, azaz nem bonthato
fel két olyan racionélis egyiitthatos polinomnak a szorzatara, amelyeknek a foka legalabb 1.



