Mivel A és C szerepe a feladatban felcserélhets, azért feltehetjiik, hogy az ABC haromszog pozitiv koriiljarasa.
Legyen AB = ¢, BC = a, ABC< = f3, és jeloljiik A’-vel A-nak a B koriili —90°-os elforgatottjat (dbra). Ekkor A’ is
racspont, mert ha a BA koordinétai (z, y), akkor a BA’ koordinéatai (y, —z), amik egész szdmok (mert A is és B is
racspont), s igy A’ koordinatai is egészek, mert egészek Osszegeként allnak el6.
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Az A’ BC haromszdgben a koszinusztétel szerint

A'C? = BC? + BA”> —2BC - BA' - c0s(90° — ABC<) = a® + ¢ — 2acsin B.

1
Feltételiink szerint (a +c¢)? < 8T 4+ 1, ami a T = ac sin 3 képletet felhasznalva

1
—2acsinf < 3 (1-(a+¢)?)
alakra hozhat6. Tehat
1 1
(1) AC? =a? +¢® —2acsinff < a® + 2 + 3 (1-(a+¢c)?) = B (14 (a—c)?).

Am a haromszog-egyenlStlenség miatt A'C > |BC — A'B| = |a — ¢| — itt egyenlGség is lehet, ha az A’ BC haromszog
elfajulo —, vagyis A'C? > (a — ¢)%. Igy

1
(a—c)? <AC?* < B (14 (a—c)?),
amibdl kapjuk, hogy (a — ¢)? < 1. Ezt az (1) egyenlétlenségbe visszairva,
1
A'C? < 5(1+1) =1

adodik. Két racspont tavolsaga azonban csak akkor lehet 1-nél kisebb, ha a pontok egybeesnek, tehat A’ = C.
Vagyis az A-nak B koriili —90°-os elforgatottja C, azaz A, B és C valoban egy négyzet harom csucsa.
Terpai Tamds (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., 12. o.t.)



