Egy négyzetszam csak paros szamu nullara végzédhet. Irjuk a B szamot az A moge, ekkor tehat B paros szami
nullara végzédik, hiszen AB négyzetszam. Konnyd belatni, hogy ha egy A, B par megfelel a feladat kovetelményeinek,
akkor A, B-100 is megfelel. (Hiszen AB és 2- A- B is 100-szorosara véltozik.) Feltehetjiik tehat, hogy B nem oszthato
10-zel. Legyen a B szam b-jegyii. Ekkor AB négyzetszam, és

AB=10"-A+B=2-A-B.
Atrendezve
(1) 10°-A=(24-1)-B

adodik, azaz 2° - A osztoja a (2A — 1) - B szorzatnak. Azt allitjuk, hogy 2°- A és a szorzat els6 tényezdje, 2A — 1, relativ
primek. Valoban, 2° - A tetsz6leges p primosztoja vagy p = 2 vagy pedig p osztoja A-nak és igy 2A-nak is. A 2 nyilvan
nem osztOja a paratlan (24 — 1)-nek, a masodik esetben pedig p szintén nem lehet egyidejileg osztoja a szomszédos
(24 — 1)-nek és 2A-nak.

Igy viszont 2° - A mint a (2A — 1) - B szorzat osztdja, a masodik tényezének, B-nek is osztoja, vagyis B = k-2°- A
valamilyen pozitiv egész k-val. (1)-ben 2° - A-val egyszertsitve

(2) 5 =(02A-1) k

adodik. (2)-b6l mind (24 — 1), mind pedig k az 5 hatvanya. Mivel b > 1, azért k értéke csak 1 lehet, egyébként ugyanis
B = k- 2° A oszthato volna 10-zel.
- 50 +1
Igy 5° = 2A — 1, azaz A =
50 +1

és B = 2. A Ekkor 2- A - B = 2°71A? pontosan akkor négyzetszam, ha b

paratlan. Eszerint A =

és B =2 A =2""1(5% + 1), ahol b paratlan.
gy 2- A- B = 2°*1 4% valoban négyzetszam, fennal az AB = 2 - A - B egyenl6ség, hiszen

1°A+B=10"-A4+2"- A=2". A" +1)=2""1. 42 =2. 4. B,

végiil 107! < B < 10, azaz B jegyeinek szama valoban b.
A feladat kovetelményeit tehat az

5P+

5 ésa B=2"A-100™

A

alaku szamok elégitik ki, ahol b paratlan, m pedig tetszéleges természetes szam.



