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Azt bizonyitjuk be, hogy az ardny csak \y = 1 és Ay = \/—; lehet. Itt A\; az egyenld szard derékszogl

haromszog befogdaranya, Ao pedig az egyetlen olyané, amit az 1. dbra szerint felvagva az 1-es és 3-as darab egybevagd
lesz. (Ezt egyszerien ki lehet szamolni.)

El6szor belatjuk, hogy Ay, illetve A2 ardnyok esetén valoban mindig lesz két egybevago darab minden vagas utan.

Ha \; az arany, akkor minden vagas két egybevagd egyenls szara derékszogi részre oszt, igy az utolsé vagas mindig
szolgéltat két egybevagd haromszoget.

Ha )\, az arany, akkor tegyiik fel, hogy sikeriilt gy véagni, hogy a végén csupa kiilonbdz6 darab keletkezett.
Valasszuk ki a legrovidebb (legkevesebb vagasbol allo) ilyen vagassorozatot! Vegyiik észre még azt, hogy nem szamit
a vagasok sorrendje.

A harom eredeti haromszog koziil kett6t biztosan kettévagtunk. Nézziik a két vagas soran keletkezett két nagyobbik
darabot. Ezek koziil az egyiket biztosan ketté kellett vagni. Igy van harom egybevago, az eredetihez hasonlé haromszog
(2. dbra). Felejtsiik el a tobbit részt, és folytassuk csak ezeken az eltervezett vagasokat. Az eljaras végén a feltevésiink
szerint csupa kiilonb6z6 darab lesz. A harom kisebb darabon tehat kevesebb vagas is elég volt, ez pedig ellentmondés,
hiszen feltettiik azt is, hogy egy minimalis vagassorozatbodl indultunk ki.

Most megmutatjuk, hogy ha a befogok aranya kiilonbozik A1-t6l és Ao-t6l, akkor a 3. dbrdn jelolt vagasok utan
kapott nyolc hasonld haromszog kézott nincsenek egybevagok. A tomorség kedvéért az alabbiakban H; egyszerre jeloli
az abran i-vel jelolt szdmozott hdromszoget, ennek teriiletét, illetve a haromszog pontjaibél allé6 halmazt.

Ha két haromszognek az dbran van kozos oldala, akkor teriiletiik nagysagviszonya eldonthets: az a kisebbik, ahol
ez a kozos oldal atfogo, illetve ahol ez a kozos oldal a nagyobbik befogd, hiszen haromszogeink hasonlok.

Igy kapjuk az alabbi egyenlétlenséglancot:

Hy>Hy,=H,UHs > Hy > H; = H;UHg > Hg > Hr,
AZAZ
(1) H{ > Hy > Hy > Hy > Hg > H.

Csak két haromszoget nem tudtunk besorolni, ezek Hs és Hg. Mivel Hy > Hs = HgUH7 U Hg > Hs, azért Hy > Hsg >
Hj és hasonléan, Hs = H7 U Hgs > Hg > Hy, ezért Hs > Hg > Hr.

Az (1) egyenlStlenség szerint igy csak Hs = Hy, illetve Hg = Hg volna lehetséges, azonban mindketts azt jelentené,
hogy a befogdk aranya As.

Ezzel a bizonyitast befejeztiik.
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