I. megoldas. A bizonyitas soran felhasznaljuk a stlyozott szamtani és stulyozott mértani kozép kozotti egyenl6t-

lenséget, amely az si, Sa, ..., s, valés pozitiv sulyokra és az ai, as, ..., a, pozitiv szdmokra a kovetkezs:
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5101 + S2a2 + - -+ + Spay > (a5'al? ... aSr)siFsat o
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és egyenlGség csak a1 = ag = - -+ = a,, esetén all fenn.
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Ha x pozitiv egész, akkor z = [z], igy (1 + u) = 2[””], azaz egyenlGség van.
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Ha x nem egész, de x < 1, akkor [z] = 0, és ezért ekkor is egyenlség all fenn.
Ha x nem egész és x > 1, ugy x — [z] > 0 és [z] > 0, tehat alkalmazhatjuk a stlyozott szamtani és mértani kézép
kozotti egyenlStlenséget az s; = © — [x] és so = ] silyokra és az a; = 1 és az = 2 szamokra:
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w > /2l ahonnan (1 + M) > 9lal,
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Vagyis az allitast igazoltuk, és egyenléség x < 1 vagy egész x esetén van.
Harangi Viktor (Fazekas M. F6v. Gyak. Gimn., 9. o.t.)
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II. megoldas. A Bernoulli-egyenl&tlenséget alkalmazzuk: mivel 0 < — < 1, azért
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Ezt az egyenl6tlenséget az x-edik hatvanyra emelve a bizonyitandé allitast kapjuk. Egyenl6ség akkor van, ha = 0
vagy 1, vagyis ha = < 1 vagy x egész.



