El6szor kiszamoljuk, hogy egy R sugara gomb S felszinének mekkora részét fedi le egy olyan r sugara (0 < r < 2R)
G gbmb, amelynek kozéppontja S-en van. A két gémb metszésvonala egy k kor. Ha k sikjanak és G kdzéppontjanak
a tavolsagat m-mel jeldljiik, akkor a G altal S-b6l lefedett gdombsiiveg felszine az ismert képlet alapjan 2R -7 -m
(1. dbra). Tudjuk, hogy S, G és k kozéppontjai — jeloljikk ezeket rendre P, @, T-vel — egy egyenesre illeszkednek.
Tekintsiink egy olyan sikmetszetet, amely tartalmazza ezt az egyenest (2. dbra). Az adbran lathat6 ABQ héaromszog
Thalész tétele szerint derékszogi, igy alkalmazhatjuk a befogotételt: BQ? = AQ - TQ, azaz r> = 2R - m. Tehat a G
altal S felszinébdl lefedett gombsiiveg felszine r? - .

Jeloljiik ezutan a feladatban szerepld négy gémb sugarat rq, r2, 3, r4-gyel. Mivel a négy gémb paronként diszjunkt,
az altaluk lefedett felszin az el6zéek alapjan (r? 473 + r3 +13) - 7. Az egység sugari gomb felszine 47, igy azt kell
igazolnunk, hogy

Tf—i—r%—i—r%—i—rizl.

Tudjuk, hogy r1 + 72 + r3 + 74 = 2; a szamtani és a négyzetes kozép kozotti egyenlStlenséget alkalmazva:

2
ri+ro+ry+r 1
rf—i—r%—i—r%—i—rizél-( 1rz2rs 4) .

4

Ezzel a bizonyitandé allitast belattuk.
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