Minden n pozitiv egészre jeloljiikk k,-nel azt a legkisebb pozitiv egészet, amelyre fennéll, hogy minden a1 < as <

- < ayn valoés szamsorozathol legfeljebb k, darab 3-tagi szdmtani sorozat vélaszthaté ki. Nyilvan ky = ke = 0.

Megmutatjuk, hogy k,+1 — k, < [g} minden n-re teljesiil. Legyen n > 2 és a1 < a2 < -+ < Gp41; a2 Gp41-€t nem
tartalmazo, 3-tagt szamtani sorozatok szama legfeljebb k.
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Tegyiik fel el6szor, hogy a sorozat kozépsé eleme, ara] < LTt Ay an+1-€t tartalmazé 3-tagl szamtani
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sorozatok kozéps6 a; eleme (ami a sorozatot egyértelmiien meghatarozza) legalabb N
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>a[%],ezer 1> [5—‘,

igy i legfeljebb n— [g] = [g} -féle értéket vehet fol. Esetiinkben tehat az a,1-et tartalmazé 3-tagi szamtani sorozatok

szama is legfeljebb [g}

Ha apy) > a1+ Gnir

sorozat véalaszthato ki, mint az a1 < ag < -+ < ap41 szdmok koziil, by < by < - -+ < b1, és itt

, akkor tekintsiik a b; = —a,42_; sorozatot. Ebb6l nyilvan ugyanannyi 3-tagi szamtani
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Ezért a b,11-et tartalmazo 3-taga szdmtani sorozatok szama az elébbiek szerint legfeljebb [g} Ezzel belattuk, hogy

az a1 < ag < -+ - < an41 koziil legfeljebb k,, + [g] 3-tagl szdmtani sorozat valaszthato ki, tehat k11 < &k, + [g] A
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k1 = ko = 0 értékek figyelembevételével ebbdl k,, < {5} + [—} + et {n } =/,.
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Tekintsiik ezutan az S,: 1 < 2 < --- < n sorozatot, n = 3, 4, 5, ...-re. Az n-re vonatkoz6 indukcioval igazoljuk,
hogy az S,,-bdl kivalaszthato 3-tagi szamtani sorozatok szama pontosan ¢, ; és igy k, = €,,.

Az n = 3 értékre ez nyilvanvaloan igaz. Tegyiik fel, hogy igaz n = m-re; ekkor az S;,,+1-b6l kivéalaszthatoé (m+1)-et
tartalmazo 3-tagi szamtani sorozatok:

2i—-m—-1<i<m+1,
ahol 1 <2t —m —1¢és1<m, azaz
[%]+1gigm.
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Tehat az ilyen i-k szdma m — [3} = [5], ezért az Sy, +1-bol kivalaszthato 3-tagu szamtani sorozatok szama, £,, +
m

[3} = {41, amit bizonyitani akartunk.

Az L, = k,, értékét (a szamtani sorozatok Osszegzésével) zart alakban is felirhatjuk; eszerint

o= [+ 3 [ - [252]




