Jeloljiik T-vel a megadott transzforméciot. Elgszor megmutatjuk, hogy T inverze megegyezik T-vel. Ehhez elegendé
azt beldtnunk, hogy ha T-t egymas utdn kétszer alkalmazzuk, akkor minden pont képe énmaga. Ez nyilvanval6é azon
pontok esetén, amelyek illeszkednek az y = x vagy az y = —x egyenletl egyenesekre. Legyen Q(a, b) egy olyan pont,
amelyre |a| # |b|. Ekkor
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A Q" pont koordinatiiban szerepld emeletes torteket atalakitva:
_a2ib_2 _ CL(CL2 - bz) —a és _a2gb_2 _ b(a2 — b2) _ b,
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tehat Q" valoban megegyezik Q-val.

Ha a sikon egy A alakzat egyenlete F'(z,y) = 0, S pedig olyan invertalhato transzforméacio, amelynek S ! inverze
a P(z, y) pontot a P'(2, y') pontba viszi, akkor az A alakzat S-nél szarmazo képének egyenlete F'(z', 3') = 0, mert
P € S(A) pontosan akkor teljesiil, ha S~(P) € S™'(S(A)), azaz ha P’ € A.

Esetiinkben 77! = T, tehat a transzformécié inverze is helyben hagyja azokat a pontokat, amelyeknek koordinataira

r oy
22 — 2" g2 — 42
felithat6 Az + By + C = 0 alakban, ahol A% + B% # 0. Az e egyenesnek azok a pontjai, amelyek rajta vannak az
y = x vagy az y = —x egyenleti egyeneseken, helyben maradnak a T transzforméacional, az e tovabbi pontjai pedig az
el6z6ek alapjan az

|z| = |y] teljesiil, |z| # |y| esetén pedig T~ *(P(z, y)) = P’ . A sik minden e egyenesének egyenlete

A= 4B +C=0
-y

T2 — y2 x2

egyenletd alakzatra keriilnek. E pontok megegyeznek a
(1) C(x* —y*)+ Az + By =0

egyenleti alakzat pontjaival. Az (1) egyenlet C' = 0 esetén A? + B? # 0 miatt egy origon atmend egyenes egyenlete.
Ha C # 0, akkor (1) a kovetkezd alakra hozhato:

AN B\? 42-pB?
@) <$ + 20) <y 2c> =T
Ez |A| # | B| esetén egy hiperbola, |A| = | B| esetén pedig egy metsz8 egyenespér egyenlete.

Ezek alapjan a sik egyeneseinek T-nél kapott képe a kovetkezs:

i) Ha e egy origon atmend egyenes, akkor képe 6nmaga (1. dbra). Ha egyenlete y = =, akkor a képe T' definicioja
szerint 6nmaga. Ha pedig egyenlete Az + By = 0, akkor C' = 0 miatt az (1) egyenlet, tehat e képének egyenlete is
Ax + By = 0, és ennek az egyenesnek minden pontja elGall képként.

ii) Ha e nem megy at az origoén és nem péarhuzamos az y = +x egyenlet egyenesek egyikével sem — azaz ha C # 0
és |A| # |B| -, akkor e-nek az y = tx egyenletii egyenesekkel valo metszéspontjai helyben maradnak, a tovabbi pontok
képei pedig a (2) egyenletii hiperbolanak az origotol kiilonb6zs 6sszes pontjat befutjak (2. dbra).

iti) Ha e nem megy at az origon, de parhuzamos az y = +x egyenletd egyenesek egyikével — azaz ha C' # 0 és
|A| = |B| —, akkor a (2) egyenlet

A-B A+ B

alakba irhato. |A| = |B| miatt a két egyenes egyike megegyezik az y = +x egyenesek egyikével. Az e egyenes képe
a (3) egyenlettel leirt egyenespar masik egyenese lesz, kivéve a 8. dbrdn lathaté metszéspontot. Ezen kiviil ebben az
esetben is lesz egy fixpont, e-nek az y = x vagy az y = —x egyenletd egyenessel valé metszéspontja.
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