El6szor megmutatjuk, hogy legalabb egy versenyzé kapott dijat. Legyen a versenyz6k szama n. Valasszuk ki a
legtobb gydzelmet szerzett versenyzot (ha tobb ilyen is van, ezek egyikét), jeloljiik 6t A-val, gyGzelmeinek szamat
pedig k-val. Ha k = n — 1, akkor A mindenkit legy6zott, tehat dijazott. Ha k& < n — 1, akkor van legaldbb egy olyan
versenyzG, aki A-t legyGzte. Tegyiik fel, hogy A nem kapott dijat, azaz van olyan C' versenyzs, aki A-t megverte, és
nem kapott ki egy olyan versenyz&tsl sem, akit A legy6zott. Ekkor azonban C megverte az Osszes, A-t0l vereséget
szenvedett versenyzot és A-t is, azaz legalabb k 4 1 gy6zelme van, ami ellentmond annak, hogy A gy6zelmeinek szama
maximalis. Tehat A dijazott.

Térjiink ra a feladat allitdsanak igazolasara. Tegyiik fel, hogy egyediil A kapott dijat, ugyanakkor nem gy6zott le
mindenkit. Legyen By, Bo, ..., By az Osszes olyan versenyzd, akit A legy6zott, a tobbi (C1, Ca, ..., Ch_k) versenyzs
pedig megverte A-t. Mivel A dijazott, azért az 6sszes C' versenyzs kikapott legalabb egy B-tdl.

Tekintsiik a C' versenyzGk egymas kozotti mérkézéseit. A mar bizonyitottak szerint ebben a ,minibajnoksagban”
van dijazott, azaz olyan, aki az Osszes tobbi C-t vagy megverte, vagy egy legy6zGjét megverte. Jeloljiikk 6t Cq-gyel.

C; (mint ahogy az Osszes C) megverte A-t, és megverte az Osszes B egy legy6z6jét, nevezetesen A-t. Ez azt jelenti,
hogy C1 a teljes bajnoksagban is dijat kapott, ez pedig ellentmond annak, hogy A az egyediili dijazott. Tehat a C
versenyzGk halmaza iires, az A valoban legy&zott mindenkit.



