Jeloljiik a test éleinek szamat e-vel, az i oldald lapok szamat ¢;-vel, az ¢ szamu élt tartalmazo csicsok szamét pedig
ci-vel (i =3,5,7,...). Mivel a test minden éle két lapon van rajta, illetve két csticsban végzodik, azért

2¢ =303+ 505 +Tlr +---+i-l;+... & 2e=3c3+5bcs+Ter+---+ic;+...

A poliéder konvex, ezért érvényes ra Euler tétele: e+2 = (b3 + 05+ 7 +...)+ (cs+c5 +c7 +...). Ezt 4-gyel szorozva
és az el6z6 két egyenldséget felhasznélva, atalakitva kapjuk, hogy

4(ls+Lls+ b7+ ... ) +4(cs+es+er+...)=4e+8=
2e+2e+8 = (3034505 +Tl;+...)+ (3cg + Hes + Ter +...) + 8.

Ezt rendezve
Us+c3=8+Us+3lr+- - +G—Di+...)+ (5 +3cr+--+ (@ -4 +...)
adodik.

A feladat feltételei szerint ¢35 + c3 = 9, ami csak gy lehetséges, ha a testnek a haromszoglapokon kiviil pontosan
egy Otszoglapja van, vagy a harom élre illeszkedd csiicsokon kiviil pontosan egy 6téld csiicsa van. Az els§ esetben
U5 =1 és c5 =0, tehat

2€:3£3+5'1:363:3'(9—£3),

11
vagyis 303 + 5 = 27 — 3{3, azaz {3 = 3 ami nyilvan nem lehet, mert a haromszoglapok szam egész szam. A masodik

11
esetben teljesen hasonlé moédon cs = — adoédik, ami szintén lehetetlen.

Ezzel megmutattuk, hogy a feladat kérdésére a valasz: nem.
Birkner Tamds (Budapest, Deutsche Schule, 6. 0.t.) dolgozata alapjan



