Legyen a harom, egy ponton dtmeng, egymasra paronként meréleges egyenes a térbeli koordinata-rendszer hdrom
tengelye. A haromszog csucspontjainak koordinatai: A(z, 0, 0); B(0, y, 0); C(0, 0, z). Jeloljiik a haromszog oldalait
a szokasos modon a, b és c-vel. A kapott derékszogld haromszogekre irjuk fel Pitagorasz tételét:

2y = A (a + 22 = (27 + 2 = a%(3)

A héaromszog akkor helyezhets el a kivant modon, ha az egyenletrendszernek van megoldéasa.
A (3) és (2) kiilonbségebsl
v — = a? — 17,

ezt az (1) egyenlet megfelel oldalaival 6sszeadva
2y? = a® + 2 — b2

Mivel hegyesszogl haromszogben barmely két oldal négyzetdsszege nagyobb a harmadik oldal négyzeténél, y? értéke
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pozitiv. Hasonloéan kapjuk, hogy 2? = rAe o és 22 = ch is pozitiv szamok, igy az (1), (2), (3)
egyenletrendszer megoldhato, az a, b, ¢ oldali haromszog tehat elhelyezhetd a kivant moédon.
Nagy Marianna (Kecskemeét, Banyai J. Gimn., 12. o0.t.)

Megjegyzések. 1. Lathato, hogy z, y és z egymastol fliggetleniil vehetnek fol ellentett értékeket, igy a héarom-
szoget 2% = 8-feleképpen lehet elhelyezni. Ezek az elhelyezések az egyenesek altal meghatarozott sikokra vonatkozo
tiikkrozésekkel kaphatok egymaéasbol, a 8 egybevagd haromszog egy oktaédert alkot.

2. A bizonyitasbol az is kovetkezik, hogy tompaszogl haromszog nem helyezhets el a kivant modon, derékszogi
pedig csak ugy, ha a derékszogid csics a hdrom egyenes metszéspontja, maga a haromszog pedig benne van a harom
egyenes koziil kettének a sikjaban.

3. Ismeretes, hogy ha harom, egy ponton atmend, egymasra paronként mersleges egyenest egy, a kdzos pontjukon
at nem mend sikkal metsziink, akkor a doféspontok egy hegyesszogi haromszog cstucsai. A bizonyitasbol kidertil, hogy
minden hegyesszogl haromszoget megkaphatunk ezen a moédon.
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